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Äëÿ ïîñòðîåíèÿ îöåíêè ðåãðåññèîííîé ôóíêöèè â [1] èñïîëüçîâàí ìåòîä áëèæàé-
øåãî ñîñåäà â ñî÷åòàíèè ñ ðàâíîìåðíûì óñðåäíåíèåì. Ïîëó÷åííàÿ îöåíêà îêàçàëàñü
ñîñòîÿòåëüíîé. Íàñ èíòåðåñóåò ñðåäíåêâàäðàòè÷íîå îòêëîíåíèå óïîìÿíóòîé îöåíêè îò
ðåãðåññèîííîé ôóíêöèè.

Ïðåäïîëîæèì, ÷òî èìååòñÿ ïîñëåäîâàòåëüíîñòü íåçàâèñèìûõ îäèíàêîâî ðàñïðåäå-
ëåííûõ âåêòîðîâ (X, Y ), (X1, Y1), . . . ñî çíà÷åíèÿìè â Rd × R. Ïóñòü äàíà ðåàëèçàöèÿ
(xi, yi), i = 1, . . . , n. Èç íàáîðà (x1, . . . , xn) âûáèðàåì áåç âîçâðàùåíèÿ kn ýëåìåíòîâ è
ïðîäåëûâàåì ýòî íåçàâèñèìûì îáðàçîì ln ðàç. Äëÿ êàæäîé âûáîðêè èùåòñÿ áëèæàé-
øàÿ ê x â åâêëèäîâîé ìåòðèêå òî÷êà xij (j = 1, . . . , ln). Îöåíêà ðåãðåññèîííîé ôóíêöèè
r(x) = E(Y |X = x), ãäå x ∈ Rd, çàäàåòñÿ ôîðìóëîé

rn(x) =
1

ln

ln∑
j=1

Yij .

Áóäåì îáîçíà÷àòü óñëîâíóþ äèñïåðñèþ σ2(x) = var (Y |X = x).
Òåîðåìà. Ïóñòü ñóùåñòâóþò ïîëîæèòåëüíûå êîíñòàíòû σ, C, M, α, äëÿ êîòî-

ðûõ P (‖X‖ > t) ≤ e−αt ïðè âñåõ t ≥M , à òàêæå äëÿ ëþáûõ x, x′ ∈ Rd

σ2(x) ≤ σ2, |r(x)− r(x′)| ≤ C ‖x− x′‖ ,

ãäå ‖ · ‖ � åâêëèäîâà íîðìà. Òîãäà íàéäåòñÿ êîíñòàíòà R > 0, çàâèñÿùàÿ òîëüêî îò

α è M , òàêàÿ, ÷òî âåðíî íåðàâåíñòâî
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Çäåñü f1(n) = 2 k
−1/2
n , f2(n) =

√
2(1 + ln kn) k

−1/2
n , fd(n) =

√
2

1−2/d
k
−1/d
n , åñëè d ≥ 3.

Çàìåòèì, ÷òî â îòëè÷èå îò [2] íå ïðåäïîëàãàåòñÿ îãðàíè÷åííîñòü íîðìû âåêòîðà X.
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