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Îáû÷íàÿ, íåñëó÷àéíàÿ êðèâàÿ Êîõà ñòðîèòñÿ ñëåäóþùèì îáðàçîì. Âîçüì¼ì îòðå-
çîê, ñêàæåì, [0;1]. Ðàçäåëèì åãî íà 3 ðàâíûõ îòðåçêà, íà ñðåäíåì èç íèõ (ò.å. íà [1

3
; 2

3
])

êàê íà ñòîðîíå ïîñòðîèì ðàâíîñòîðîííèé òðåóãîëüíèê, à ñàì îòðåçîê óäàëèì. Ïîëó-
÷èòñÿ ëîìàíàÿ èç ÷åòûð¼õ çâåíüåâ, êàæäîå èç êîòîðûõ èìååò äëèíó 1

3
. Ïðèìåíèâ òó

æå ïðîöåäóðó ê êàæäîìó èç ýòèõ ÷åòûð¼õ îòðåçêîâ, ïîëó÷èì â ðåçóëüòàòå ëîìàíóþ èç
16 îòðåçêîâ. Çàòåì ñíîâà ïðèìåíèì îïèñàííóþ ïðîöåäóðó ê êàæäîìó èç ïîëó÷èâøèõ-
ñÿ îòðåçêîâ, è ò.ä. Ïðåäåëüíîå ìíîæåñòâî, ïîëó÷åííîå â ðåçóëüòàòå òàêîãî ïîñòðîåíèÿ,
íàçûâàåòñÿ êðèâîé Êîõà.

Ñëó÷àéíàÿ êðèâàÿ Êîõà âîçíèêíåò, åñëè â îïèñàííûé ïðîöåññ ïîñòðîåíèÿ ââåñòè
ýëåìåíò ñëó÷àéíîñòè ñëåäóþùèì îáðàçîì. Íà÷àâ ñ îòðåçêà [0;1], ìû ñ âåðîÿòíîñòüþ
p ∈ [0; 1] ïðîèçâåä¼ì íà åãî ñðåäíåé ÷àñòè îïèñàííîå âûøå ïîñòðîåíèå, à ñ âåðîÿòíî-
ñòüþ 1 − p îñòàâèì îòðåçîê íåèçìåííûì. Â ïîñëåäíåì ñëó÷àå ïðîöåññ çàêîí÷èòñÿ, à
â ïåðâîì ïðîäåëûâàåì òî æå ñàìîå ñ êàæäûì èç çâåíüåâ ïîëó÷åííîé ÷åòûð¼õçâåííîé
ëîìàíîé, äâèãàÿñü ñëåâà íàïðàâî è äåéñòâóÿ íà êàæäîì øàãå íåçàâèñèìî îò ðåçóëüòà-
òîâ ïðåäûäóùèõ; äîéäÿ äî êîíöà, âîçâðàùàåìñÿ â ëåâûé êîíåö íîâîé ëîìàíîé è ò.ä.
Ïðè ýòîì, âñòðåòèâ çâåíî ëîìàíîé, íà êîòîðîì óæå íà ïðåäûäóùåì øàãå òðåóãîëüíèê
íå ñòðîèëñÿ, ìû îñòàâëÿåì åãî íåèçìåííûì ñ âåðîÿòíîñòüþ 1. Ñâîéñòâà òàêîé ñëó÷àé-
íîé êðèâîé ðàññìàòðèâàþòñÿ â äàííîì äîêëàäå. Â ÷àñòíîñòè, îöåíèâàåòñÿ, à èíîãäà è
âû÷èñëÿåòñÿ õàóñäîðôîâà ðàçìåðíîñòü êðèâîé ïðè ðàçëè÷íûõ çíà÷åíèÿõ ïàðàìåòðà p
(îïðåäåëåíèå õàóñäîðôîâîé ðàçìåðíîñòè ìîæíî íàéòè â [3]), êîòîðàÿ ÿâëÿåòñÿ ñëó÷àé-
íîé âåëè÷èíîé. Îáîçíà÷èì å¼ ÷åðåç d.

Ñëåäóþùàÿ òåîðåìà âïîëíå ñîãëàñóåòñÿ ñ ðåçóëüòàòîì, ïîëó÷åííûì Ìîðàíîì [2] äëÿ
îáû÷íîé êðèâîé Êîõà.

Òåîðåìà 1 1) d = 1 ïî÷òè íàâåðíîå ïðè 0 ≤ p ≤ 3
4
;

2) P(d ∈ [1; ln 4p
ln 3

]) = 1 ïðè 3
4

< p < 1;

3) d = ln 4
ln 3

ïî÷òè íàâåðíîå ïðè p = 1.

Çàìåòèì, ÷òî â ëèòåðàòóðå ìîæíî âñòðåòèòü ðåçóëüòàòû, êàñàþùèåñÿ õàóñäîðôîâîé
ðàçìåðíîñòè ñëó÷àéíîé êðèâîé Êîõà, îäíàêî îíè îòíîñÿòñÿ ê ñëó÷àéíîìó ìíîæåñòâó,
îïðåäåëåíèå êîòîðîãî ñóùåñòâåííî îòëè÷àåòñÿ îò íàøåãî (ñìîòðèòå, íàïðèìåð, [1]).
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