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Ïóñòü íà âåðîÿòíîñòíîì ïðîñòðàíñòâå (Ω,F ,P) çàäàíî ôðàêòàëüíîå áðîóíîâñêîå
äâèæåíèå BH = (BH

t )t≥0 ñ ïàðàìåòðîì Õàðñòà H ∈ (0, 1), ò.å. îïðåäåë¼í âûõîäÿùèé èç
íóëÿ ãàóññîâñêèé ïðîöåññ ñ íóëåâûì ñðåäíèì è êîâàðèàöèîííîé ôóíêöèåé

R(s, t) =
1

2
(t2H + s2H − |t− s|2H), s, t ≥ 0.

Ïðè H = 1/2 ïðîöåññ BH ÿâëÿåòñÿ ñòàíäàðòíûì áðîóíîâñêèì äâèæåíèåì B. Îäíàêî,
ïðè H 6= 1/2 ïðîöåññ BH íå ÿâëÿåòñÿ íè ñåìèìàðòèíãàëîì, íè ìàðêîâñêèì ïðîöåññîì.

Êëàññè÷åñòêèå íåðàâåíñòâà Áóðõîëäåðà-Ãàíäè-Äýâèñà äëÿ ñòàíäàðòíîãî áðîóíîâ-
ñêîãî äâèæåíèÿ B óòâåðæäàþò, ÷òî äëÿ ëþáîãî ìîìåíòà îñòàíîâêè τ îòíîñèòåëüíî
åñòåñòâåííîé ôèëüòðàöèè B è p > 0 ñïðàâåäëèâî

c(p)Eτ p/2 ≤ E max
s≤τ
|Bs|p ≤ C(p)Eτ p/2, (1)

ãäå c(p) è C(p) � íåêîòîðûå óíèâåðñàëüíûå êîíñòàíòû.
Â ðàáîòå [1] À.Íîâèêîâ è Ý.Âàëêåéëà ñ ïîìîùüþ ìàðòèíãàëüíûõ ïðåîáðàçîâàíèé

äîêàçàëè àíàëîãè íåðàâåíñòâ (1) äëÿ ôðàêòàëüíîãî áðîóíîâñêîãî äâèæåíèÿ BH :

c(p,H)Eτ pH ≤ E max
s≤τ
|BH

s |p ≤ C(p,H)Eτ pH , H ∈ (1/2, 1),

c(p,H)Eτ pH ≤ E max
s≤τ
|BH

s |p, H ∈ (0, 1/2),

ãäå c(p,H) è C(p,H) � íåêîòîðûå óíèâåðñàëüíûå êîíñòàíòû.
Îñíîâíîé ðåçóëüòàò ñîñòîèò â ïîëó÷åíèè íåäîñòàþùåé âåðõíåé îöåíêè:

E max
s≤τ
|BH

s |p ≤ C(p,H)Eτ pH , H ∈ (0, 1/2).

Â îñíîâå äîêàçàòåëüñòâà ëåæèò ñâåäåíèå èñõîäíîé çàäà÷è ê ïîëó÷åíèþ ìàêñèìàëüíûõ
íåðàâåíñòâ äëÿ ñåìåéñòâà îäíîìåðíûõ ìàðêîâñêèõ ïðîöåññîâ Xα,β = (Xα,β

t )t≥0, ãäå

Xα,β
t = tα

∫ t

0

s−αe−β(t−s)dBs,

α < 1/2, β > 0, ÿâëÿþòñÿ ðåøåíèÿìè ñòîõàñòè÷åñêèõ äèôôåðåíöèàëüíûõ óðàâíåíèé:

dXα,β
t = dBt − (β − α/t)Xα,β

t dt, Xα,β
0 = 0.
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