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Пусть C — поле комплексных чисел, 𝑀𝑛(C) — матрицы размера 𝑛×𝑛 с комплексными
коэффициентами.

Определение 1. Групповая обратная матрица 𝐴♯ к матрице 𝐴 — это матрица, удо-
влетворяющая следующим соотношениям:

а)𝐴𝐴♯𝐴 = 𝐴; б)𝐴♯𝐴𝐴♯ = 𝐴♯; в)𝐴𝐴♯ = 𝐴♯𝐴.
В работе [1] был рассмотрен следующий частичный порядок на матрицах, заданный с

помощью групповой обратной:

Определение 2. Пусть 𝐴,𝐵 ∈ 𝑀𝑛(C). Тогда 𝐴
♯

6 𝐵, если и только если 𝐴 = 𝐵 или
существует 𝐴♯ и выполнены соотношения 𝐴𝐴♯ = 𝐵𝐴♯ = 𝐴♯𝐵.

Отношение
♯

6-порядка является в некоторым смысле бедным, так как любая матрица
индекса больше 1 максимальна. Для устранения этого недостатка Хартвигом и Митрой в

работе [2] было введено отношение
cn
6-порядка, расширяющее

♯

6-порядок.
Одним из возможных способов изучения свойств частичных порядков является рас-

смотрение отображений, монотонных относительно данных порядков, и получение их ха-
рактеризаций. Классические характеризационные результаты касаются линейных отоб-
ражений. С другой стороны, в некоторых случаях могут быть получены характеризации
нелинейных отображений при выполнении дополнительных условий. Автором получен
следующий результат о непрерывных отображениях:

Теорема 1. Пусть 𝑛 ≥ 3, отображение 𝑇 : 𝑀𝑛(C) → 𝑀𝑛(C) инъективно, непрерывно,

и монотонно относительно
♯

6-порядка или
cn
6-порядка. Тогда существуют 𝑃 ∈ 𝐺𝐿𝑛(C),

𝛼 ∈ C ∖ {0} такие, что
𝑇 (𝑋) = 𝛼𝑃−1𝑋𝑃 для всех 𝑋 ∈ 𝑀𝑛(C), или
𝑇 (𝑋) = 𝛼𝑃−1𝑋 𝑡𝑃 для всех 𝑋 ∈ 𝑀𝑛(C), или
𝑇 (𝑋) = 𝛼𝑃−1𝑋𝑃 для всех 𝑋 ∈ 𝑀𝑛(C), или
𝑇 (𝑋) = 𝛼𝑃−1𝑋

𝑡
𝑃 для всех 𝑋 ∈ 𝑀𝑛(C),

здесь 𝑋 — матрица, полученная из 𝑋 поэлементным комплексным сопряжением.
Напрямую из этой характеризации следует, что любое непрерывное инъективное мо-

нотонное отображение обязано быть аддитивным. С другой стороны, известны примеры
нестандартных неаддитивных непрерывных монотонных отображений. Иными словами,
условие инъективности является существенным в приведенной теореме.
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