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Данная работа посвящена спектральному анализу символа одного интегро-диффе-
ренциального уравнения с неограниченными операторными коэффициентами, возника-
ющего в ряде механических задач теории вязкоупругости. Уравнение аналогично урав-
нениям типа Гуртина-Пипкина с одним интегральным слагаемым [5], спектральный ана-
лиз которых был проведен в работах [1,2,3]. В данной работе исследована модификация
уравнения, содержащая дополнительное слагаемое, соответствующее внутреннему трению
Кельвина-Фойгхта.

Исследование спектра символов интегро-дифференциальных уравнений позволяет дать
качественное описание поведения решений: установить их устойчивость-неустойчивость,
выявить волновые свойства, получать представления решений.

Установлено, что все точки спектра символа исследуемого уравнения имеют отрица-
тельные действительные части, а невещественная часть представляет собой пары ком-
плексно-сопряженных чисел [4]. Основные результаты данной работы касаются вопроса
об устройстве невещественной части спектра. Были исследованы границы, в которых мо-
жет находиться спектр: в зависимости от гладкости ядра интегрального оператора неве-
щественная часть спектра может находиться либо в угле arg 𝑧 ∈ (𝜋 − 𝛿, 𝜋 + 𝛿), либо стре-
миться к отрицательной полуоси в случае гладких ядер. Также затронут вопрос о том,
в каких случаях спектр символа данного интегро-дифференциального уравнения имеет
лишь конечное число невещественных точек. Для ядер с компактным носителем в работе
[4] конечность невещественного спектра доказана. В данной работе построен пример яд-
ра с некомпактным носителем, при котором спектр имеет счетное число невещественных
точек.
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