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Предметом данного исследования являются нелокальные операторы, ассоциированные
с действием дискретной группы диффеоморфизмов на гладком многообразии [1].

А именно, на сфере S𝑚 размерности 𝑚 рассматриваются нелокальные операторы, по-
рожденные псевдодифференциальными операторами (ПДО) и оператором сдвига вдоль
траекторий параболического диффеоморфизма

𝑔 : S𝑚 → S𝑚, 𝑥 ↦→ 𝑥+ 𝑒, (1)

где 𝑒 ∈ R𝑚−произвольный ненулевой вектор. Такие операторы представляются в виде
конечной суммы

𝐷 =
∑︁
𝑘

𝐷𝑘𝑇
𝑘 : 𝐻𝑠(S𝑚) → 𝐻𝑠−𝑑(S𝑚), (2)

где 𝑇𝑢(𝑥) = 𝑢(𝑥+ 𝑒)− оператор сдвига, отвечающий отображению (1), 𝐷𝑘− ПДО порядка
𝑑 на сфере S𝑚, 𝑘 ∈ Z.

Cимвол оператора (2) имеет вид

𝜎(𝐷)(𝑥, 𝜉) =
∑︁
𝑘

𝜎(𝐷𝑘)(𝑥+ 𝑛𝑒, 𝜉)𝒯 𝑘 : 𝑙2(Z, 𝜇𝑥,𝜉,𝑠) → 𝑙2(Z, 𝜇𝑥,𝜉,𝑠−𝑑), (3)

где 𝒯 𝑢(𝑛) = 𝑢(𝑛 + 𝑒)− оператор сдвига последовательности, а пространство 𝑙2(Z, 𝜇𝑥,𝜉,𝑠)
состоит из последовательностей 𝑢(𝑛), 𝑛 ∈ Z. Такие последовательности удовлетворяют
неравенству

∑︀
𝑛 |𝑢(𝑛)|2𝜇𝑥,𝜉,𝑠 < ∞, а 𝜇𝑥,𝜉,𝑠− мера, определенная ранее в работе [1].

Как известно, в эллиптической теории операторов, ассоциированных с действием дис-
кретной группы диффеоморфизмов, важное значение имеет показатель гладкости 𝑠 про-
странства Соболева. От этого индекса зависит обратимость символа (3). В данной работе
для неизометрического диффеоморфизма (1) устанавливается следующая теорема.

Теорема 1. Пусть символ (3) обратим при 𝑠 = 𝑠0, тогда он обратим при всех индексах
𝑠 пространства Соболева.

Другими словами, в работе доказывается, что эллиптичность оператора (2) не зависит
от показателя гладкости пространства Соболева.
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