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Градуированные первичные кольца Голди
Дмитрий Сергеевич Баженов, Андрей Леонидович Канунников

Доклад посвящён новым результатам о градуированных первичных кольцах Голди,
полученным авторами.

Пусть 𝑅 — ассоциативное кольцо с единицей, градуированное по группе 𝐺. Кольцо 𝑅
называется правым градуированным кольцом Голди, если оно не содержит бесконечных
прямых сумм правых градуированных идеалов и удовлетворяет условию максимальности
для правых градуированных аннуляторов. Классическое правое градуированное кольцо
частных кольца 𝑅 — это кольцо 𝑄𝑔𝑟

𝑐𝑙 = 𝑅𝑆−1, где 𝑆 — множество однородных регулярных
элементов кольца 𝑅.

Первая теорема Голди (1958) утверждает, что первичное правое кольцо Голди — по-
рядок во вполне приводимом простом кольце. Д. С. Баженов придумал контрпример, по-
казывающий что градуированный аналог этого утверждения неверен (ранее был известен
контпример лишь для gr-полупервичных колец).

Теорема 1 (Д. Баженов). Существует gr-первичное правое градуированное кольцо
Голди 𝑅, не являющееся gr-артиновым и совпадающее со своим классическим градуиро-
ванным правым кольцом частных.

Теорема 2 (Д. Баженов). Пусть 𝑅 — gr-первичное правое кольцо Голди, градуиро-
ванное группой 𝐺 с конечным коммутантом. Тогда кольцо 𝑄𝑔𝑟

𝑐𝑙 (𝑅) существует и вполне
gr-приводимо.

Этот результат усиливает теорему Гудёрла и Стэффорда (2000), в которой группа 𝐺
предполагалась абелевой.

А. Л. Канунников доказал следующий критерий.

Теорема 3 (А. Канунников). Следующие условия на группу 𝐺 равносильны:
(1) всякое 𝐺-градуированное gr-первичное кольцо Голди 𝑅 обладает вполне gr-

приводимым классическим градуированным кольцом частных;
(2) ∀𝑔, ℎ ∈ 𝐺 ∃𝑛 ∈ N 𝑔ℎ𝑛 = ℎ𝑛𝑔;
(3) ∀𝑔, ℎ ∈ 𝐺 ∃𝑚,𝑛 ∈ N 𝑔ℎ𝑚 = ℎ𝑛𝑔.
Отметим, что доказательство импликации (2) ⇒ (1) основано на идее Д. Баженова,

использованной в доказательстве теоремы 2.
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