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Доклад посвящен изучению свойств фрактального броуновского движения, в частно-
сти, асимптотических, которые в дальнейшем будут использованы изучения различных
оценок параметра Харста. Фрактальное броуновское движение 𝑦𝐻𝑡 оп определению явля-
ется случайным процессом, обладающим следующими свойствами: 1) 𝑦𝐻0 = 0 2) 𝑦𝐻𝑡
обладает свойством автомодельности с параметром 𝐻. 3) 𝑦𝐻𝑡 имеет стационарные при-
ращения. 4) 𝑦𝐻𝑡 - гауссовский случайный процесс. Исследованы различные подходы к
определению процесса фрактального броуновского движения, в частности, в работе дока-
зана эквивалетность двух из них. С помощью ФБО строятся различные математические
модели для описания процессов, таких, например, как модель солнечной активности, кур-
сов обмена финансовых инструментов, потоков турбулентности воздуха и т.д. В связи с
этим возникают два вопроса, связанные с изучением этого случайного процесса: 1) про-
гнозирование значения на некоторое количество шагов вперед. 2) оценка показателя 𝐻
(в литературе также встречается название "показатель Харста"). В работе приводятся
результаты, которые помогают разрешить второй вопрос путем построения соответству-
ющей статистики и определению ее асимптотического поведения. Доказаны теоремы для
некоторых статистик, построенных на основе фрактального броуновского движения, в
частности для выборочного среднего и выборочной автоковариационной и автокорреля-
ционной функции:
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,

Также в качестве дополнительного результата приводится доказательство асимтоти-
ческого распределения выборочных автоковариаций 𝑐𝑜𝑣(𝑐𝑘, 𝑐𝑙) для различных значений
показателя Харста. Данные результаты планируется использоваться в дальнейшем для
получения явного вида асимптотического распределения оценок показателя Харста и их
сравнения их между собой.
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