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Прежде всего определим термин «логика». Будем рассматривать логику с 

функциональной точки зрения, т.е. как любое непустое множество функций на данном 
k-элементном множестве, замкнутое относительно операции суперпозиции. 

В работе подробно представлено соотношение логики Lisp и трехзначной логики 
Лукасевича, а также указано на возможность построения своеобразной классификации 
трехзначных логик с учетом того, какие операции – решеточные, промежуточные или 
квази-решеточные, - лежат в основе той или иной трехзначной системы.  

В основе слабой трехзначной логики Клини ( ) – деморгановская 
дистрибутивная квазирешетка, в то время как алгебраическая структура, 
соответствующая сильной логике Клини (

W
3Κ

3Κ ), дистрибутивная решетка Де Моргана. 
Кроме того есть еще так называемая промежуточная между сильной и слабой логиками 
Клини трехзначная логика Lisp ( ) . Она рассмотрена в работе [Лукьяновская, 2003].   →Κ 3

Далее остановимся подробно на той части классификации, где представлены 
трехзначные системы, в основе которых лежат промежуточные операции. 
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Логическая матрица для  выглядит следующим образом: →Κ 3

〉∧∨〈= →→Κ→

}1{,,~,},1 ½, 0,{M3 , где {1, ½, 0} есть множество истинностных 
значений; {1} есть множество выделенных значений; ~ - унарная, - бинарные 
операции. 

→→ ∧∨ ,



Оказалось, что трехзначную логику Лукасевича (  можно строить как 
расширение логики Lisp посредством добавления одного из J

3£ )
i-операторов. Для этого 

достаточно показать, что в полученных системах выразима импликация Лукасевича. 
Итак, в системе импликацию Лукасевича можно выразить следующим 

образом: 
13 J+Κ→

)).(~))(~((~))()(( 11 yxyJyxxJyx →→→→→ ∨∨∨∧∧=→  
Известно, что ) и, соответственно, (~)( 01 xJxJ = ).(~)( 10 xJxJ =  Тогда в системе 

импликация Лукасевича может быть определена так: 03 J+Κ→

  )).(~))(((~))()(~( 00 yxyJyxxJyx →→→→→ ∨∨∨∧∧=→

Однако, в выразим : , заметим, что 
, а, следовательно, выразима и импликация  Последнее 

можно сделать следующим образом: 

½3 J+Κ→
1J )()~)((~~)( ½½1 xJxxJxJ →→ ∨∧=

)~)((~)( ½0 xxJxJ →∧= 3£ .

)).(~))(((~)))())())(((~ 0½0 yxyJyxxJxJyx →→→→→→ ∨∨∨∧∧∨=→  
Таким образом, при добавлении к  любого J→Κ 3 i-оператора, получаем логику, по 

своим функциональным свойствам эквивалентную . Причем аналогичное утверждение 
верно и для  сильной логике Клини (

3£

3Κ ). Добавив к  оператор Слупецкого, получим 
функционально полную трехзначную логику, которую обозначают посредством . 

3£
T
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Более того, мы получим систему, функционально эквивалентную  если в 
качестве исходных возьмем следующие связки: . Посредством последних 
можно выразить отрицание Лукасевича: 

3£ ,
→→ ∧∨ ,,0J

)())((~ 00 xJxJxx →→ ∨∧= , а далее, учитывая приведенные выше соотношения, 
получаем и импликацию  3£ .
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