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Â öåíòðå âíèìàíèÿ òîðè÷åñêîé òîïîëîãèè ëåæèò ñîïîñòàâëåíèå êàæäîìó àáñòðàêò-

íîìó ñèìïëèöèàëüíîìó (n− 1)-ìåðíîìó êîìïëåêñó K íà m âåðøèíàõ (m+ n)-ìåðíîãî
ìîìåíò-óãîë êîìïëåêñà ZK c êàíîíè÷åñêèì äåéñòâèåì m-ìåðíîãî êîìïàêòíîãî òîðà

Tm = (S1)m. Ýòî ïîçâîëÿåò èçó÷àòü êîìáèíàòîðèêó êîìïëåêñà ïðè ïîìîùè òîïîëî-

ãèè ìîìåíò-óãîë ìíîãîîáðàçèÿ è íàîáîðîò. Èíâàðèàíò Áóõøòàáåðà s(K) ðàâåí ìàêñè-
ìàëüíîé ðàçìåðíîñòè òîðè÷åñêèõ ïîäãðóïï H ⊂ Tm, H ' T r, äåéñòâóþùèõ ñâîáîäíî

íà ZK . Â 2002 ãîäó Â.Ì. Áóõøòàáåðîì áûëà ïîñòàâëåíà ïðîáëåìà íàéòè ýôôåêòèâíîå

êîìáèíàòîðíîå îïèñàíèå ÷èñëà s(K) ïðè ïîìîùè êîìáèíàòîðèêè êîìïëåêñà K. Ðàñ-

ñìîòðèì ìíîãîîáðàçèå Ãðàññìàíà Gr(Rm) âñåõ r-ìåðíûõ ïîäïðîñòðàíñòâ â Rm. Èçâåñò-

íî âëîæåíèå Gr(Rm) ↪→ RP (m
r )−1, êîòîðîå çàäà¼òñÿ íàáîðîì ïëþêêåðîâûõ êîîðäèíàò

{pi1...ir = detSi1...ir}, îïðåäåë¼ííûõ ñ òî÷íîñòüþ äî îáùåãî ìíîæèòåëÿ. Îáðàç ýòîãî

âëîæåíèÿ îïèñûâàåòñÿ íàáîðîì êâàäðàòè÷íûõ óðàâíåíèé:

r+1∑
t=1

(−1)tpi1...ir−1jtpj1...bjt...jr+1
= 0 äëÿ âñåõ {i1, . . . , ir−1} è {j1, . . . , jr+1}.

Òåîðåìà. Èìååì s(K) > r òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà íàéä¼òñÿ ðàöèîíàëüíàÿ òî÷êà

â Gr(Rm), òàêàÿ ÷òî äëÿ öåëî÷èñëåííûõ âçàèìíî ïðîñòûõ ïëþêêåðîâûõ êîîðäèíàò

èìååì: ÍÎÄ{pi1...ir : i1, . . . , ir /∈ σ} = 1 äëÿ ëþáîãî ìàêñèìàëüíîãî ñèìïëåêñà σ ∈ K.
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