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Îòîáðàæåíèå A ìåæäó êîìïëåêñíûìè âåêòîðíûìè ïðîñòðàíñòâàìè U è V íàçûâà-
åòñÿ ïîëóëèíåéíûì, åñëè

A(u+ u′) = Au+Au′, A(αu) = ᾱAu

äëÿ âñåõ u, u′ ∈ U è α ∈ C. Áóäåì ïèñàòü A : U → V , åñëè A � ëèíåéíîå îòîáðàæåíèå è
A : U 99K V , åñëè A � ïîëóëèíåéíîå îòîáðàæåíèå. Ìàòðèöà ïîëóëèíåéíîãî îïåðàòîðà
A : U 99K U ïðèâîäèòñÿ ïðåîáðàçîâàíèÿìè êîíïîäîáèÿ S̄−1AS (S íåâûðîæäåííàÿ). Â [1]
ïîëó÷åíà êàíîíè÷åñêàÿ ôîðìà ìàòðèö öèêëà ëèíåéíûõ è ïîëóëèíåéíûõ îòîáðàæåíèé:

V1 · · · VtV2

(êàæäàÿ ëèíèÿ îáîçíà÷àåò −→, ←−, 99K èëè L99). Äëÿ ïàðû âçàèìíûõ îïåðàòîðîâ
V1 � V2 ýòó êàíîíè÷åñêóþ ôîðìó ïîëó÷èëè Í.Ì. Äîáðîâîëüñêàÿ è Â.À. Ïîíîìàðåâ
(1965); äëÿ öèêëîâ ëèíåéíûõ îòîáðàæåíèé (íåò ïóíêòèðíûõ ñòðåëîê) � Ë.À. Íàçàðîâà
(1973) è, íåçàâèñèìî, P. Donovan è M.R. Freislich (1973). È.Ì. Ãåëüôàíä è Â.À. Ïî-
íîìàðåâ (1969) äîêàçàëè, ÷òî çàäà÷à êëàññèôèêàöèè ïàðû êîììóòèðóþùèõ ëèíåéíûõ
îïåðàòîðîâ ñîäåðæèò çàäà÷ó êëàññèôèêàöèè n-êè ëèíåéíûõ îïåðàòîðîâ äëÿ ëþáîãî n.
Çàäà÷à êëàññèôèêàöèè ïàðû ëèíåéíûõ îïåðàòîðîâ èñïîëüçóåòñÿ â òåîðèè ïðåäñòàâëå-
íèé êàê ìåðà ñëîæíîñòè; çàäà÷à, êîòîðàÿ åå ñîäåðæèò, ñ÷èòàåòñÿ áåçíàäåæíîé. Â [2]
äîêàçàíî, ÷òî çàäà÷à êëàññèôèêàöèè ïàðû êîììóòèðóþùèõ ïîëóëèíåéíûõ îïåðàòîðîâ

ñîäåðæèò çàäà÷ó êëàññèôèêàöèè ëþáîãî íàáîðà ëèíåéíûõ è ïîëóëèíåéíûõ îïåðàòîðîâ

(ïîýòîìó åå ìîæíî ñ÷èòàòü áåçíàäåæíîé è èñïîëüçîâàòü êàê ìåðó ñëîæíîñòè â òåîðèè
ñèñòåì ëèíåéíûõ è ïîëóëèíåéíûõ îòîáðàæåíèé).
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