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Пусть 𝐺 — область в C, B — произвольное банахово пространство. Через 𝒜(𝐺, B)

обозначим пространство всех аналитических в 𝐺 функций со значениями в B, наделенное
топологией 𝜏co равномерной сходимости на компактах. Весом будем называть некоторую
фиксированную функцию 𝑣 : 𝐺 → (0,∞). Введём весовое подпространство 𝒜(𝐺, B), за-
даваемое весом 𝑣:

A𝑣(𝐺) :=

{︂
𝑓 ∈ 𝒜(𝐺, B) : ‖𝑓‖𝑣 = sup

𝑧∈𝐺

‖𝑓(𝑧)‖B
𝑣(𝑧)

< ∞
}︂
.

В работе для пространства A𝑣(𝐺) изучаются вопросы нетривиальности, размерности,
непрерывности и компактности вложений. Ранее в [1] аналогичные проблемы исследова-
лись в случае B = C.

Приведём некоторые из полученных результатов. Обозначим через 𝑛(𝑓) число нулей
нетривиальной функции 𝑓 ∈ 𝒜(𝐺, B) с учётом их кратностей.

Теорема 1. Cледующие утверждения эквивалентны:
(𝒴1) A𝑣(𝐺) имеет размерность 𝑝 ∈ N;
(𝒴2) A𝑣(𝐺) = span

{︀
𝑧𝑘 · 𝑓0(𝑧) : 𝑘 = 0, . . . , 𝑝− 1

}︀
, где 𝑓0 голоморфна и не имеет нулей в 𝐺;

(𝒴3) 𝑛(𝑔) 6 𝑝−1 для всех 𝑔 ∈ A𝑣(𝐺)∖{0} и существует 𝑓 ∈ A𝑣(𝐺) такая, что 𝑛(𝑓) = 𝑝−1.
Далее, для веса 𝑣 введём ассоциированный с ним вес̃︀𝑣(𝑧) := sup

{︁⃦⃦
𝑓(𝑧)

⃦⃦
B
: 𝑓 ∈ A𝑣(𝐺), ‖𝑓‖𝑣 6 1

}︁
, 𝑧 ∈ 𝐺 (см. [2]).

Теорема 2. Пусть 𝑣, 𝑤 - веса. Вложение A𝑣(𝐺) ⊂ A𝑤(𝐺) имеет место тогда и толь-

ко тогда, когда sup
𝑧∈𝐺

̃︀𝑣(𝑧)
𝑤(𝑧)

< ∞. При этом вложение всегда является непрерывным.

Теорема 3. Для компактности вложения A𝑣(𝐺) в A𝑤(𝐺) достаточно, чтобы

lim
𝑧→𝜕𝐺

̃︀𝑣(𝑧)
𝑤(𝑧)

= 0. В случае, когда 𝐺 ̸= C и дополнение 𝐺 не имеет одноточечных ком-

понент, данное условие является и необходимым.

Общий критерий компактности вложения формулируется следующим образом (см. [3]).

Теорема 4. A𝑣(𝐺) компактно вложено в A𝑤(𝐺) тогда и только тогда, когда любая
ограниченная последовательность {𝑓𝑛} ⊆ A𝑣(𝐺), такая, что 𝑓𝑛 → 0 в топологии 𝜏co,
сходится к нулю в A𝑤(𝐺).
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