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Выпуклый простой трёхмерный многогранник называется фуллереном (см. обзор [3]),
если все его двумерные грани являются пятиугольниками или шестиугольниками. Про-
стейшими примерами фуллеренов являются додекаэдр и бакминстерфуллерен (который
по виду напоминает футбольный мяч).

Всякий фуллерен имеет ровно 12 пятиугольников. При этом количество шестиуголь-
ников может быть любым целым числом 𝑝6 > 0, 𝑝6 ̸= 0.

Простой многогранник называется флаговым, если любой набор его попарно пересе-
кающихся гиперграней имеет непустое пересечение. Трёхмерный многогранник, комбина-
торно не эквивалентный тетраэдру, не является флаговым тогда и только тогда, когда
у него найдётся набор из трёх граней, которые попарно пересекаются, но имеют пустое
пересечение. Комбинаторике флаговых трёхмерных многогранников посвящена работа [2].

Флаговые многогранники играют важную роль в современной математике. Многие
известные семейства многогранников, такие как кубы, пермутоэдры, ассоциэдры (мно-
гогранники Сташефа), циклоэдры (многогранники Ботта-Таубса), являются флаговыми
многогранниками.

Теорема. Всякий фуллерен является флаговым многогранником.

Подробное доказательство можно найти в работе [1].
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