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В данной работе мы исследуем мероморфные решения ℎ : C → C дифференциального

уравнения

2ℎ
(︀
𝜅(1− ℎ2)2 − 3(1− ℎ2)ℎ′)︀ℎ′′ + 𝜅

(︀
ℎ′ + 𝜅(1− ℎ2)

)︀
(1− ℎ2)(3ℎ2 − 1)ℎ′

− 2(1− ℎ2)2ℎ′′′ + (1 + ℎ2)
(︀
𝜅3(1− ℎ2)3 − 3(ℎ′)3

)︀
= 0, (1)

где 𝜅 ∈ R —параметр уравнения. Уравнение (1) называется уравнением Эйлера-Лагранжа
для функционала Уиллмора на поверхностях вращения, заданных вращением кривых на-
турально параметризованных на плоскости с метрикой 𝑑𝑠2 = 𝑘2

𝑦2
(𝑑𝑥2 + 𝑑𝑦2) [1]. Известны

[1] частные решения этого уравнения на торах ℎ : C/{Z+ 𝑖𝜏Z} → C, 𝜏 ∈ R.

В данной работе доказана следующая лемма

Лемма 1. Пусть 𝐷 — некоторая окрестность 𝑧 ∈ C. Мероморфная ℎ : 𝐷 → C, удо-
влетворяющая (1), имеет только простые полюсы с вычетами равными ± 1

𝑘
или − 3

𝑘
.

Из анализа ℎ в ∞ и леммы 1 следует основной результат.

Теорема 1. Мероморфные ℎ : C → C, удовлетворяющие (1), не могут иметь нечет-
ное число полюсов.
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