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Рассматривается система дискретных уравнений вида (см. [1]):{︂
𝑢𝑛,𝑚+1 − 𝑢𝑛+1,𝑚 + 𝑢𝑛+1,𝑚+1((𝑢𝑛,𝑚+1 − 𝑢𝑛+1,𝑚)𝑣𝑛+1,𝑚 + 𝜀) = 0,
𝑣𝑛+1,𝑚 − 𝑣𝑛,𝑚+1 + 𝑣𝑛,𝑚((𝑣𝑛+1,𝑚 − 𝑣𝑛,𝑚+1)𝑢𝑛,𝑚+1 + 𝜀) = 0,

(1)

где искомые функции 𝑢 = 𝑢𝑛,𝑚 и 𝑣 = 𝑣𝑛,𝑚 зависят от двух целочисленных переменных 𝑛
и 𝑚, 𝜀 - произвольный параметр.

Для системы уравнений (1) построена бесконечная серия законов сохранения и найдено
частное решение: {︃

𝑢𝑛,𝑚 = (𝜂−𝜇)𝑝𝑞
𝜂(𝜇𝑛(𝜇+𝜀)𝑚𝑞−𝜂𝑛(𝜂+𝜀)𝑚𝑝)

,

𝑣𝑛,𝑚 = (𝜂−𝜇)𝜂𝜂𝑛(𝜂+𝜀)𝑚𝜇𝑛(𝜇+𝜀)𝑚

𝑝𝑞(𝜂𝜇𝑛(𝜇+𝜀)𝑚𝑞−𝜇𝜂𝑛(𝜂+𝜀)𝑚𝑝)
.

где 𝑝, 𝑞, 𝜇, 𝜂 константы.
Пара Лакса для системы (1) найдена в работе [1]:

𝐿 = 𝐷−1
𝑛 𝑓 =

(︂
𝜆+ 𝑢𝑛−1,𝑚𝑣𝑛−1,𝑚 𝑣𝑛−1,𝑚

𝑢𝑛−1,𝑚 1

)︂
и

𝑀 = 𝐷−1
𝑚 𝑔 =

(︂
𝜆+ 𝜀+ 𝑢𝑛−1,𝑚𝑣𝑛,𝑚−1 𝑣𝑛,𝑚−1

𝑢𝑛−1,𝑚 1

)︂
.

При исследовании системы (1) мы использовали метод формальной диагонализации
пары Лакса [2] и дискретный вариант метода одевания [3].

Выпишем явно некоторые из законов сохранения.

(𝐷𝑛 − 1)𝑢𝑛−1,𝑚+1𝑣𝑛,𝑚 = (𝐷𝑚 − 1)𝑢𝑛,𝑚𝑣𝑛,𝑚,

(𝐷𝑛 − 1)(𝑢𝑛−1,𝑚𝑣𝑛,𝑚 − 1

2
(𝜀+ 𝑢𝑛−1,𝑚+1𝑣𝑛,𝑚)

2) = (𝐷𝑚 − 1)(𝑢𝑛−1,𝑚𝑣𝑛,𝑚 − 1

2
𝑢2
𝑛,𝑚𝑣

2
𝑛,𝑚),

(𝐷𝑛 − 1)(
1

2
𝑢2
𝑛,𝑚+1𝑣

2
𝑛+1,𝑚 + 𝑢𝑛,𝑚+1𝑣𝑛+1,𝑚𝜀− 𝑢𝑛,𝑚+1𝑣𝑛+1,𝑚+1) =

(𝐷𝑚 − 1)(
1

2
𝑢2
𝑛+1,𝑚𝑣

2
𝑛+1,𝑚 − 𝑢𝑛+1,𝑚𝑣𝑛+2,𝑚).
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