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В теории колец важную роль играют различные кольца матриц. Среди них выделяют-
ся кольца обобщенных матриц. Их называют также формальными матрицами. Элементы
этих матриц могут принимать значение в нескольких кольцах и бимодулях. Обобщен-
ные матрицы складываются по стандартным правилам матричного сложения. Умноже-
ние формальных матриц осуществляется с помощью бимодульных гомоморфизмов. В ре-
зультате получается кольцо - кольцо обобщенных (или формальных) матриц. Это кольцо
представляет собой важный алгебраический объект. Например, кольцо эндоморфизмов
разложимого в прямую группу модуля и любое кольцо с нетривиальным идемпотентом
являются кольцами обобщенных матриц [1]. Кольца обобщенных матриц играют важную
роль в изучении ряда классов артиновых колец и алгебр. Исследование колец обобщенных
матриц - это актуальное направление в современной теории колец и модулей. Оно имеет
большое научное значение.

Среди колец формальных матриц можно выделить один интересный вид колец - кольца
формальных матриц со значениями в данном кольце (также говорят "над данным коль-
цом").

Элемент кольца называется k-хорошим, если он может быть записан в виде суммы k
обратимых элементов этого кольца. Кольцо называется k-хорошим, если все его элементы
k-хорошие [3].

Были получены следующие факты:

Теорема 1. Любая формальная матрица может быть записана как сумма обобщенной
диагональной и обобщенной обратимой матриц.

Известно, что в обычном кольце матриц над данным кольцом всякая диагональная
матрица может быть записана в виде суммы двух обратимых. То есть такое кольцо всегда
будет 3-хорошим [2].

Теорема 2. Пусть К=M(n,Z,s) кольцо формальных матриц порядка 2 над кольцом це-
лых чисел, причем множитель s отличен от 0, 1 и -1. Диагональная матрица A=diag(a,b)
из К будет 2-хорошей тогда и только тогда когда a и b таковы, что найдутся такие целые
числа x1, x2, y1, y2, что a=x1+x2 и b=y1+y2, причем (x1x2-1) и (y1y2-1) делятся на s, либо
(x1x2+1) и (y1y2+1) делятся на s, либо (x1x2-1) и (y1y2+1) делятся на s, либо (x1x2+1) и
(y1y2-1) делятся на s.
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