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В докладе идет речь о характере разрешимости уравнений свертки в пространствах
функций, аналитических на выпуклых множествах специального вида. Рассматриваемая
задача аналогична проблеме Шварца существования оператора решения для уравнения
конечного порядка в частных производных с постоянными коэффициентами в простран-
ствах бесконечно дифференцируемых функций и распределений на открытых множествах
в R𝑁 , поставленной им в середине 50-х годов прошлого века. Сформулируем соответству-
ющую задачу.

Пусть 𝑄 – ограниченное выпуклое подмножество C с непустой внутренностью, об-
ладающее счетным базисом окрестностей, состоящим из выпуклых областей. Для суще-
ствования такого базиса необходимо и достаточно, чтобы множество 𝜔 := 𝑄 ∩ (𝜕𝑄) было
компактно и любая опорная прямая к 𝑄 — замыканию 𝑄 — не пересекала одновременно
множество 𝜔 и (𝜕𝑄) ∖ 𝜔. При этом символ 𝜕𝑄 обозначает границу 𝑄. Пусть (𝑄𝑛)𝑛∈N –
базис окрестностей 𝑄, где 𝑄𝑛 – области такие, что 𝑄𝑛+1 ⊆ 𝑄𝑛; 𝐴(𝑄𝑛) — пространство
Фреше всех аналитических в 𝑄𝑛 функций; 𝐴(𝑄) := ind𝑛→𝐴(𝑄𝑛) — пространство ростков
всех функций, аналитических на 𝑄. Множество (𝜕𝑄) ∖ 𝜔 может быть интерпретировано
как препятствие для аналитического продолжения функций из 𝐴(𝑄).

Пусть 𝐾 — выпуклый компакт в C. Базисом окрестностей множества 𝑄+𝐾 является
последовательность (𝑄𝑛 +𝐾)𝑛∈N. Положим 𝐴(𝑄+𝐾) := ind𝑛→𝐴(𝑄𝑛 +𝐾). Для линейного
непрерывного на 𝐴(𝐾) функционала 𝜇 оператор свертки

𝑇𝜇(𝑓)(𝑧) := 𝜇𝑡(𝑓(𝑡+ 𝑧)), 𝑓 ∈ 𝐴(𝑄+𝐾),

линейно и непрерывно отображает 𝐴(𝑄+𝐾) в 𝐴(𝑄).

Задача заключается в нахождении условий, при которых сюрьективный оператор сверт-
ки 𝑇𝜇 : 𝐴(𝑄+𝐾) → 𝐴(𝑄) имеет линейный непрерывный правый обратный.

Установлен критерий существования линейного непрерывного правого обратного к сю-
рьективному оператору свертки 𝑇𝜇 : 𝐴(𝑄+𝐾) → 𝐴(𝑄). Он получен в терминах граничного
поведения выпуклых конформных отображений, связанных с 𝑄, в направлениях, опреде-
ляемых нулевым множеством характеристической функции оператора 𝑇𝜇.

Ранее аналогичные результаты были получены в случаях, когда выпуклое множество
𝑄 является областью, компактом, локально замкнутым множеством (см. [1, гл. 3], [2]).
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