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Известно, что для измеримого линейного функционала 𝐴 на сепарабельном простран-
стве Фреше 𝑋 с центрированной гауссовской мерой 𝛾 верны следующие два утверждения:
(см. [1] и [2]).
(i) 𝐴 почти всюду является поточечным пределом последовательности непрерывных ли-
нейных функционалов,
(ii) существуют сепарабельное рефлексивное банахово пространство 𝐸 полной меры, ком-
пактно вложенное в 𝑋, и непрерывный линейный функционал 𝐴 : 𝐸 → R, почти всюду
совпадающий с 𝐴.
Заметим, что для любой борелевской меры свойство (ii) влечет свойство (i) (см. [3], тео-
рема 8.6.26 или [4], лемма 2).
Возникает естественный вопрос, выполняются ли эти свойства или их аналоги для изме-
римых полилинейных функций. Можно рассматривать этот вопрос для более сильного
условия (ii) или для более слабого условия (i).
Существует даже два естественных обобщения первой задачи (т.е. относящейся к свойству
(ii)) для полилинейных форм

𝐵(𝑥1, . . . , 𝑥𝑛) : 𝑋 ×𝑋 × · · · ×𝑋 → R,

где предполагается, что 𝑋𝑛 наделено произведением 𝑛 копий меры 𝛾:
(a) существуют сепарабельное рефлексивное банахово пространство 𝐿 полной меры, ком-
пактно вложенное в 𝑋, и непрерывная полилинейная форма̃︀𝐵(𝑥1, . . . , 𝑥𝑛) : 𝐿× · · · × 𝐿 → R,

такие, что ̃︀𝐵(𝑥1, . . . , 𝑥𝑛) = 𝐵(𝑥1, . . . , 𝑥𝑛) для почти всех (𝑥1, . . . , 𝑥𝑛) ∈ 𝐿× · · · × 𝐿;
(b) существуют сепарабельное рефлексивное банахово пространство 𝐸 полной меры, ком-
пактно вложенное в 𝑋 × · · · ×𝑋, и непрерывная билинейная форма̃︀𝐵(𝑥1, . . . , 𝑥𝑛) : 𝐸 → R,

такие, что ̃︀𝐵(𝑥1, . . . , 𝑥𝑛) = 𝐵(𝑥1, . . . , 𝑥𝑛) для почти всех (𝑥1, . . . , 𝑥𝑛) ∈ 𝐸.

Теорема 1. Для всех 𝑛 > 1 свойства (a) и (b) равносильны. Однако даже для случая
𝑛 = 2 они не равносильны естественному аналогу свойства (i), то есть они не равно-
сильны существованию последовательности непрерывных форм, сходящихся к 𝐵 почти
всюду относительно произведения мер.
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