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<p>В конце XX века в дифференциальной геометрии появилось новое направление:
исследование понятия кривизны Риччи для метрического пространства общего вида ([1]).
В 2009 году в [2] было введено понятие грубой кривизны Риччи для метрических про-
странств с цепями Маркова. Это определение в 2011 году применили для метрических
пространств, порожденных графами ([3]). В работе [4] была доказана формула для кри-
визны Риччи взвешенного дерева.В связи с этим возникла задача об оценке этой кривизны.
В докладе будет сформулирована и доказана теорема об оценке кривизны Риччи взвешен-
ного дерева. Пусть 𝑈(𝑥) := 1

deg(𝑥)

∑︀
𝑧∼𝑥 𝑘

*
𝑧 ·𝑑(𝑧, 𝑥), где 𝑘*

𝑧 = +1, если 𝑑(𝑧, 𝑥) = min𝑧∼𝑥 𝑑(𝑥, 𝑧),
и 𝑘*

𝑧 = −1 для остальных 𝑧 ∼ 𝑥. В частности, если deg(𝑥) = 1, 𝑈(𝑥) = 𝑑(𝑥, 𝑥′), где 𝑥 ∼ 𝑥′.
Теорема. Пусть𝐺 = (𝑉,𝐸) — взвешенное дерево, 𝜔 — весовая функция, 𝑑 — функция,
измеряющая вес пути между вершинами дерева. Тогда кривизну Риччи между любыми
вершинами дерева 𝐺, не являющегося отрезком, можно оценить сверху и снизу так:

1

𝑑𝑖𝑎𝑚(𝐺)

(︁
2min

𝑥∈𝑉
(𝑈(𝑥))

)︁
≤ 1

𝑑(𝑥, 𝑦)

(︁
2min

𝑥∈𝑉
(𝑈(𝑥))

)︁
≤ 𝑘(𝑥, 𝑦) ≤ 1,

причем эти оценки являются точными. Для отрезка 𝑥𝑦 кривизна 𝑘(𝑥, 𝑦) = 2.
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