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Мультииндексная фильтрация на кольце 𝒪𝑉,0 = 𝒪C2,0/(𝑓) функций на гиперповерхно-

сти {𝑓 = 0} использовалась в [4]. Основная идея заключалась в сопоставлении диаграмме
Ньютона 𝑓 фильтрации, в которой ряд Пуанкаре (см. [2]) мог бы быть посчитан, а ответ
сопоставлен с соответствующей дзета-функцией монодромии. Мотивацией для этого явля-
лись совпадение ряда Пуанкаре и дзета-функции монодромии в некоторых случаях ([1]),
а также некие соотношения между ними в других (например, [3]). Одной из естествен-
ных фильтраций на кольце 𝒪𝑉,0, соответствующей диаграмме Ньютона Γ = Γ𝑓 , является
дивизориальная фильтрация [7]. Она определяется дивизорами торического разрешения
особенности 𝑓 , соответствующими граням Γ. В первых работах, однако, она считалась
неудобной для вычислений, в отличие от некой другой [4]. Последняя определяется по
диаграмме Ньютона 𝑓 , и поэтому называется ассоциированной с диаграммой Ньютона.
Впоследствии ситуация с двумя названными фильтрациями изменилась до противопо-
ложной. Фильтрация, признанная ”упрощением”, оказалась трудной для вычислений. В
настоящее время известны формулы для ряда Пуанкаре данной фильтрации лишь для
случая двух переменных и двуреберной диаграммы Ньютона Γ ([5]), а также ростков 𝑓 ,
имеющих бизвездную диаграмму Ньютона Γ ([6]). Наконец, иная фильтрация была рас-
смотрена в [5].
Ряд Пуанкаре ”первой” (хронологически определенной) фильтрации оказался лишенным
инвариантности относительно гладких замен координат, сохраняющих диаграмму Ньюто-
на Γ ([8]). Тем не менее, проделанные докладчиком компьютерные вычисления позволили
предположить интересные свойства коэффициентов данного ряда Пуанкаре. В отличие
от ряда Пуанкаре дивизориальной фильтрации, имеющего формулу ([6]) в терминах сум-
мирования по диаграммам — границам (невыпуклых) множеств

⋃︀𝑠
𝑖=1{𝑙𝑖 ≤ 𝑣𝑖} ∩ Z𝑛, где

{𝑙𝑖 = 𝑣𝑖} есть гиперплоскости R𝑛, параллельные 𝑠 гиперграням диаграммы Γ, казалось
важным рассматривать диаграммы Λ, являющиеся границами (выпуклых) многогранни-
ков

⋂︀𝑠
𝑖=1{𝑙𝑖 ≤ 𝑣𝑖} ∩ Z𝑛 (гиперграни, пересекающиеся с координатными гиперплоскостями,

не включаем в определение диаграмм).
Перечислим полученные докладчиком результаты. Последнее наблюдение привело к идее
введения нескольких (иных) мультииндексных фильтраций 𝐾,𝐶 кольца 𝒪C𝑛,0. Данные
фильтрации не индуцированы семействами функций порядка, однако дают тот же ряд
Пуанкаре с точностью до знака. Основным результатом их применения является неот-
рицательность коэффициентов ряда Пуанкаре (при произвольной размерности 𝑛). Так-
же получено несколько существенных продвижений в вычислении ряда Пуанкаре первой
фильтрации в размерности 2 (𝑠 ≥ 2):
— коэффициенты ряда Пуанкаре равны 0 или 1;
— диаграмма суммирования Λ, отвечающая ненулевому коэффициенту ряда Пуанкаре,
может состоять только из 2 или 3 ребер, а вершины Λ (не принадлежащие координатным
прямым) целочисленны;
— получены условия на расположение диаграммы Λ, отвечающей ненулевому коэффици-
енту ряда Пуанкаре, на плоскости R2;
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— вычислены коэффициенты ряда Пуанкаре, отвечающие двуреберным диаграммам Λ.
Для трехреберных диаграмм описан алгоритм вычисления соответствующих коэффици-
ентов в терминах многочленов одной переменной.
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