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Рассмотрим риманово многообразие, гомеоморфное сфере, 𝑀 ≃ 𝑆2 с метрикой 𝑔, на
которой эффективно действует группа 𝑆1. Такая метрика называется метрикой вращения,
а многообразие 𝑀 – многообразием вращения. Пусть 𝑁 и 𝑆 – неподвижные точки дей-
ствия группы. Назовем их соответственно северным и южным полюсами многообразия 𝑀 .
Метрику 𝑔 можно записать в виде 𝑑𝑠2 = 𝑑𝑟2 + 𝑓 2(𝑟)𝑑𝜙2, где 𝑓(𝑟) : [0, 𝐿] → R – функция,
положительная на (0, 𝐿), с условиями 𝑓(0) = 𝑓(𝐿) = 0. Рассмотрим натуральную механи-
ческую систему на кокасательном расслоении 𝑇 *𝑀 к 𝑀 со стандартной симплектической
структурой 𝜔 = 𝑑𝑝 ∧ 𝑑𝑞 и гамильтонианом 𝐻 = 1

2
𝑔𝑖𝑗(𝑞)𝑝𝑖𝑝𝑗. Хорошо известно, что такая

система интегрируема и ее интегральные траектории 𝑞(𝑡) являются решением уравнения
геодезических ∇𝑞𝑞 = 0. Больший интерес представляет изучение систем похожего вида с
добавлением потенциального и магнитного полей. Случай потенциального поля широко
изучен в работах Е. О. Кантонистовой (см. [1,2]). В случае движения частицы по много-
образию вращения в магнитном поле возникает следующая система:

𝐻 =
𝑝2𝑟
2

+
(𝑝𝜙 − Λ(𝑟))2

2𝑓 2(𝑟)
;𝐾 = 𝑝𝜙,

здесь 𝐻 – интеграл энергии, 𝐾 – дополнительный первый интеграл, Λ(𝑟) – гладкая функ-
ция магнитного поля.

В работе, при наложении естественных дополнительных условий на 𝑓(𝑟) и Λ(𝑟), иссле-
дована бифуркационная диаграмма отображения момента системы, проверена невырож-
денность и установлен тип точек ранга 0, 1, построен бифуркационный комплекс.
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