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Довольно часто в различных разделах математики встречаются объекты наделенные
свойством универсальности. Примеры таких универсальных элементов существовали в
течении долгого времени и лишь в работе [1] было сформулировано общее понятие уни-
версального элемента; затем Бурбаки придали этому общему понятию широкую извест-
ность. Напомним формулировку этого общего понятия: универсальный элемент функтора
𝐻 : D → Set — это пара < 𝑟, 𝑒 >, состоящая из объекта 𝑟 ∈ D и элемента 𝑒 ∈ 𝐻(𝑟),
такая, что для любой другой пары < 𝑑, 𝑥 >, 𝑥 ∈ 𝐻(𝑑) существует и единственна стрелка
𝑓 : 𝑟 → 𝑑 в категории D, для которой 𝑥 = 𝐻(𝑓)(𝑒). Примером универсального элемен-
та в алгебре являются факторгруппы. Пусть задан нормальный делитель 𝑁 группы 𝐺,
тогда существуют группа 𝐺/𝑁 (факторгруппа) и гомоморфизм 𝑝 : 𝐺 → 𝐺/𝑁 (факто-
ротображение) такие, что выполняется следующее универсальное свойство: для любого
гомоморфизма 𝑓 : 𝐺 → 𝐾 со свойством 𝑁 ⊆ Ker𝑓 существует и единственен гомомор-
физм 𝑓 ′ : 𝐺/𝑁 → 𝐾 такой, что 𝑓 = 𝑓 ′ ∘ 𝑝. Аналогичным примером универсального эле-
мента служит топологическая факторгруппа (пример 1). Целью настоящей работы яв-
ляется определение понятия эквиравномерного факторпространства (определение 1) для
𝐺-тихоновского пространства, как универсального элемента для подходящего функтора.
Основными результатами являются теорема 1: для любой стрелки (𝜅, ℎ) : (𝐺, (𝑋,A𝑋), 𝜈) →
(𝐾, (𝑌,A𝑌 ), 𝛼) категории EUnif, такой, что 𝑁 ⊆ Ker𝜅, существует единственная стрелка
(𝜅′, ℎ′) : (𝐺′, (𝑋/A𝐻 ,A𝐻), 𝛽) → (𝐾, (𝑌,A𝑌 ), 𝛼) категории EUnif и верно равенство (𝜅, ℎ) =
(𝜅′, ℎ′) ∘ (𝜋, 𝑓),теорема 2: пусть (𝐺, (𝑋,A𝑋), 𝛼) ∈ EUnif с максимальной эквиравномерно-
стью A𝑋 = A𝐺 (A𝑋 = Ã𝐺) и (d-)открытым действием, 𝜋 : 𝐺 → 𝐺′ — эпиморфизм. Тогда
κ𝜋−1(𝑂) = {𝜋−1(𝑂)𝑥|𝑥 ∈ 𝑋}, 𝑂 ∈ 𝑁𝐺′(𝑒) (𝛾𝜋−1(𝑂) = {

∫︀
((𝜋−1(𝑂)𝑥))|𝑥 ∈ 𝑋}, 𝑂 ∈ 𝑁𝐺′(𝑒)) яв-

ляется базой псевдоэквиравномерности A𝜋 (Ã𝐺

⋀︀
A𝜋) на 𝑋, причём (𝐺′, (𝑋/A𝜋,A𝜋), 𝛽) ∈

EUnif ((𝐺′, (𝑋/(Ã𝐺

⋀︀
A𝜋), Ã𝐺

⋀︀
A𝜋), 𝛽) ∈ EUnif), а действие 𝛽 — (d-) открыто, теорема 3:

для функтора E𝐹 существует универсальный элемент. Теорема 1 фактически утвержда-
ет, что эквивариантное фактопространство является универсальным объектом в классе
𝐺-тихоновских пространств. Теорема 2 описывает эквивариантные факторпространства
на случаи открытого и d-открытого действий. Теорема 3 утверждает, что для функтора
E𝐹 (определение 4) существует универсальный элемент и этим элементом является пара,
состоящая из эквивариантного факторпространства и эквивариантного факторотображе-
ния.
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