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Важным геометрическим объектом является метрика Громова–Хаусдорфа, появивше-
еся в геометрии во второй половине 20 века. Она измеряет различие между двумя про-
извольными метрическими пространствами и, фактически, является мерой наилучшего
“совмещения” пространств. Имеются различные приложения метрики Громова – Хаусдор-
фа, например в теории распознавания образов.

Пусть 𝑋 ′ и 𝑌 ′ — два непустых подмножества метрического пространства 𝑀 . Тогда
расстоянием по Хаусдорфу, 𝑑𝐻(𝑋 ′, 𝑌 ′), между 𝑋 ′ и 𝑌 ′ называется точная нижняя грань
чисел 𝑑, таких, что 𝑑-окрестность 𝑋 ′ содержит 𝑌 ′ и также 𝑑-окрестность 𝑌 ′ содержит 𝑋 ′.

Пусть𝑋 и 𝑌 — произвольные компактные метрические пространства. Тройку (𝑋 ′, 𝑌 ′, 𝑍),
состоящую из метрического пространства 𝑍 и двух его подмножеств 𝑋 ′ и 𝑌 ′, изомет-
ричных соответственно 𝑋 и 𝑌 , назовем реализацией пары (𝑋, 𝑌 ). Расстоянием 𝑑𝐺𝐻 по
Громову–Хаусдорфу между 𝑋 и 𝑌 назовем точную нижнюю грань чисел 𝜌, для которых
существует реализация (𝑋 ′, 𝑌 ′, 𝑍) пары (𝑋, 𝑌 ) такая, что 𝑑𝐻(𝑋

′, 𝑌 ′) ≤ 𝜌.
Хорошо известно [1], что определенная выше функция 𝑑𝐺𝐻 является метрикой на мно-

жестве ℳ компактных метрических пространств, рассматриваемых с точностью до изо-
метрии.

Для 𝐴 ∈ ℳ и вещественного 𝜆 > 0 через через 𝜆𝐴 будем обозначать метрическое
пространство, которое получается из 𝐴 умножением всех расстояний в нём на 𝜆.

Основная задача — выяснить, являются ли сферы в ℳ линейно связными. В процессе
работы удалось доказать линейную связность достаточно широкого класса сфер.

Каждая сфера 𝑆 ∈ ℳ с центром в одноточечном компакте линейно связна.
Каждая сфера 𝑆 ∈ ℳ c центром в 𝐺 ∈ ℳ и с радиусом 𝑟 > diam[𝐺] линейно связна.
Автор выражает благодарность своему научному руководителю д.ф.-м.н. профессору
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