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В докладе будут рассмотрены вопросы, касающиеся существования общих неподвиж-
ных точек семейства отображений упорядоченного множества в себя. Более подробно,
автором будут представлены достаточные условия, гарантирующие сохранение свойства
семейства отображений иметь общую неподвижную точку при упорядоченной гомотопии.

В работе [1] было показано, что при некоторых условиях свойство отображения банахо-
во пространства в себя иметь неподвижную точку инвариантно относительно гомотопии.
В работе [2] Уолкером (Walker) в 1983 году было введено понятие упорядоченной гомото-
пии между изотонными отображениями упорядоченных множеств. Более подробно, пусть
даны упорядоченное множество (𝑋,⪯) и пара изотонных отображений 𝑓, 𝑔 : 𝑋 → 𝑋.
Отображения 𝑓, 𝑔 называются упорядоченно гомотопными, если выполнена цепочка нера-
венств

𝑓 = ℎ0 ⪯ ℎ1 ⪰ . . . ⪯ ℎ𝑛 = 𝑔,

для некоторых изотонных отображений ℎ𝑖 : 𝑋 → 𝑋, где ℎ𝑖 ⪯ ℎ𝑗 тогда и только тогда,
когда ℎ𝑖(𝑥) ⪯ ℎ𝑗(𝑥) для всех 𝑥 ∈ 𝑋.

В [3] была расмотрена проблема сохранения свойства неподвижной точки изотонного
отображения при упорядоченной гомотопии. В работе [4] были представлены результаты
о сохранения точки совпадения пары отображений при упорядоченной гомотопии.

В данном докладе будет представлена теорема о сохранении свойства иметь общую
неподвижную точку для согласовано изотонного семейства отображений при упорядочен-
ной гомотопии. Также будет введено понятие согласованной цепной гомотопии и доказана
теорема о сохранении свойства иметь общую неподвижную точку для согласовано цепно
изотонного семейства отображений при согласованной цепной гомотопии.

Я хотел бы выразить благодарность своему научному руководителю, Татьяне Никола-
евне Фоменко, за постановку задачи, контроль и внимание к работе.
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