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Биллиардом называется динамическая система на компактном подмножестве плоско-
сти, описывающая движение материальной точки внутри области с абсолютно-упругим
отражением на её границе. Рассмотрим биллиард в области, ограниченной двумя со-
фокусными эллипсами, принадлежащими софокусному семейству, заданному формулой:
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= 1, где 𝑎 > 𝑏 > 0. Добавим в систему центральное поле сил. Следующие

функции являются независимыми первыми интегралами данной системы:
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Значит система вполне интегрируема.
Теорема 1. В случае притягивающего потенциала 𝑘 > 0 изоэнергетическое мно-

гообразие 𝑄3 = {𝑚 ∈ 𝑀4 : 𝐻(𝑚) = 𝑐} описывается одной из двух меченных молекул
Фоменко-Цишанга с точностью до диффеоморфизма. В случае отталкивания 𝑘 < 0 мо-
лекул 4.
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Рис. 1. Случай 𝑘 > 0

Рис. 2. Случай 𝑘 < 0
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