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Понятие 1-доказуемости является естественным обобщением стандартного понятия до-
казуемости в перечислимой арифметической теории. Формула 𝜙 называется 1-доказуемой
в теории 𝑆, если 𝜙 доказуема в теории 𝑆, расширенной множеством всех истинных ариф-
метических Π1-предложений в качестве новых аксиом. Обозначим через [1]𝑆𝜙 арифмети-
ческую формулу, выражающую отношение “𝜙 1-доказуема в 𝑆”.

В данной работе изучается понятие доказуемой 1-доказуемости. Более точно, для про-
извольных арифметических теорий 𝑇 и 𝑆 рассматривается множество

𝐶𝑆(𝑇 ) = {𝜙 | 𝑇 ⊢ [1]𝑆𝜙},

состоящее из арифметических предложений, 1-доказуемость которых в 𝑆 доказуема в 𝑇 .
Данное множество предложений является перечислимой теорией, расширяющей 𝑆. Мы
исследуем вопрос о построении явной аксиоматизации теорий вида 𝐶𝑆(𝑇 ).

Нетрудно показать, что 𝐶𝑆(𝑇 ) содержит локальную схему рефлексии над 𝑆

Rfn(𝑆) : �𝑆𝜙 → 𝜙, 𝜙 — предложение,

и для теорий 𝑇 , содержащих схему индукции, также 𝛼-кратную итерацию локальной схе-
мы рефлексии. При этом ординал 𝛼 определяется так называемым Σ0

2-ординалом теории
𝑇 (см. [1]).

В работе установлено, что теории 𝐶𝑆(𝑇 ) могут быть аксиоматизированы с помощью
итерированных локальных схем рефлексии такого вида. В частности, доказано, что для
любого натурального 𝑛 имеет место дедуктивная эквивалентность теорий

𝐶𝑆(IΣ𝑛) ≡ Rfn(𝑆)𝜔𝑛 ,

где IΣ𝑛 — фрагмент арифметики Пеано, для которого схема индукции ограничена Σ𝑛-
формулами.
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