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Прямоугольные группы Коксетера играют важную роль в геометрической теории групп.
С одной стороны, они являются частным случаем граф-произведения групп. Если G =
(𝐺1, . . . , 𝐺𝑚) и Γ — граф на 𝑚 вершинах, то граф-произведение GΓ определяется следу-
ющим образом

GΓ = F𝑚
𝑘=1𝐺𝑘/(𝑔𝑖𝑔𝑗 = 𝑔𝑗𝑔𝑖 при 𝑔𝑖 ∈ 𝐺𝑖, 𝑔𝑗 ∈ 𝐺𝑗, {𝑖, 𝑗} ∈ Γ),

где F𝑚
𝑘=1𝐺𝑘 обозначает свободное произведение групп 𝐺𝑘. Прямоугольные группы Кок-

сетера получаются при 𝐺𝑘 = Z2. С другой стороны, эти группы интересны и с геомет-
рической точки зрения, поскольку являются группами, порожденными отражениями в
гипергранях многогранников с прямыми двугранными углами.

Коммутанты групп Коксетера являются фундаментальными группами конечномерных
асферических пространств — вещественных момент-угол комплексов 𝑅𝐾 , которые опре-
деляются так

𝑅𝐾 = (𝐷1, 𝑆0)𝐾 =
⋃︁
𝐼∈𝐾

(𝐷1, 𝑆0)𝐼 =
⋃︁
𝐼∈𝐾

(︃∏︁
𝑖∈𝐼

𝐷1 ×
∏︁
𝑖 ̸∈𝐼

𝑆0

)︃
.

Т. Панов и Я. Верёвкин получили критерий, показывающий, в каких случаях коммутант
группы Коксетера является свободной группой. Нами был получен критерий, когда ком-
мутант оказывается группой с одним соотношением. А именно, пусть 𝐾 — флаговый сим-
плициальный комплекс, т. е. такой комплекс, для которого любой набор вершин, попарно
соединенных ребрами, является набором вершин некоторого симплекса. Тогда следующие
условия эквивалентны:

а) 𝐻2(𝑅𝐾) = Z;
б) Либо 𝐾 = 𝑝-цикл для 𝑝 > 4, либо 𝐾 = (𝑝-цикл)*∆𝑞 для некоторых 𝑝 > 4 и 𝑞 > 0.
в) 𝜋1(𝑅𝐾) — группа с одним соотношением.

При выполнении любого из этих трёх условий имеем 𝐻𝑘(𝑅𝐾) = 0 при 𝑘 > 3.
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