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Понятие неявной выразимости введено А.В. Кузнецовым в [1] как одно из обобщений
понятия выразимости посредством суперпозиций.

Говорят, что функция 𝑓(𝑥1, . . . , 𝑥𝑛) ∈ 𝑃𝑘 неявно выразима над системой Σ функ-
ций 𝑘-значной логики, если существуют такие функции 𝐴𝑖(𝑥1, . . . , 𝑥𝑛, 𝑧), 𝐵𝑖(𝑥1, . . . , 𝑥𝑛, 𝑧),
𝑖 = 1, . . . ,𝑚, выразимые посредством суперпозиций над множеством Σ ∪ {𝑥}, что система
уравнений ⎧⎪⎪⎨⎪⎪⎩

𝐴1(𝑥1, 𝑥2, ..., 𝑥𝑛, 𝑧) = 𝐵1(𝑥1, 𝑥2, ..., 𝑥𝑛, 𝑧),
𝐴2(𝑥1, 𝑥2, ..., 𝑥𝑛, 𝑧) = 𝐵2(𝑥1, 𝑥2, ..., 𝑥𝑛, 𝑧),

...
𝐴𝑚(𝑥1, 𝑥2, ..., 𝑥𝑛, 𝑧) = 𝐵𝑚(𝑥1, 𝑥2, ..., 𝑥𝑛, 𝑧).

эквивалентна уравнению 𝑧 = 𝑓(𝑥1, . . . , 𝑥𝑛). Множество всех функций, неявно выразимых
над системой функций Σ называется неявным расширением Σ. Говорят, что система функ-
ций является неявно полной в 𝑃𝑘, если ее неявное расширение совпадает с 𝑃𝑘. Система
функций Σ называется неявно предполной, если она не является неявно полной, но стано-
вится такой при добавлении к ней любой функции не из Σ.

Все неявно предполные классы в 𝑃2 и 𝑃3 описаны в работах [2] и [3] соответственно.
Кроме того, в работах [4,5] описаны семейства классов, являющихся неявно предполными
в 𝑃𝑘 при 𝑘 ≥ 3.

Пусть на множестве 𝐸𝑘 задано разбиение 𝐵:

𝐸𝑘 = 𝐵1 ∪𝐵2 ∪ · · · ∪𝐵𝑠,

где подмножества 𝐵𝑖 попарно не пересекаются, и ни одно из них не пусто. Наборы �̃� =
(𝛼1, . . . , 𝛼𝑛) и 𝛽 = (𝛽1, . . . , 𝛽𝑛) называются эквивалентными относительно разбиения 𝐵,
если для любого 1 ≤ 𝑗 ≤ 𝑛 значения 𝛼𝑗 и 𝛽𝑗 принадлежат одному и тому же подмножеству
𝐵𝑖. Говорят, что функция 𝑓(𝑥1, . . . , 𝑥𝑛) ∈ 𝑃𝑘 сохраняет разбиение 𝐵, если для любых
эквивалентных (относительно 𝐵) наборов �̃� и 𝛽 значения 𝑓(�̃�) и 𝑓(𝛽) также эквивалентны
(относительно 𝐵). Класс функций, состоящий из всех функций, сохраняющих разбиение
𝐵 называется классом сохранения разбиения 𝐵 и обозначается через 𝑈𝐵 (подробнее об
этом см. [6]). Будем называть пару разбиений 𝐵1, 𝐵2 ортогональными, если для любых
1 ≤ 𝑖 ≤ 𝑠1 и 1 ≤ 𝑗 ≤ 𝑠2 подмножества 𝐵1

𝑖 и 𝐵2
𝑗 пересекаются ровно по одному элементу.

Основным результатом настоящей работы является доказательство того, что классы
функций, сохраняющих пару ортогональных разбиений неявно полны в 𝑃𝑘.
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