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Пусть 𝐷 — область в 𝑛-мерном комплексном пространстве C𝑛 с границей 𝜕𝐷. Для бо-
релевского подмножества 𝑆 ⊂ 𝐷 пишем 𝑆 b 𝐷, если 𝑆 — предкомпактное подмножество
в 𝐷. Через sbh(𝐷∖𝑆) обозначаем класс всех субгармонических функций [1] на открытых
в C𝑛 подмножествах, содержащих 𝐷∖𝑆. Eсли 𝑆𝑜 ⊂ 𝐷 — подмножество с непустой внут-
ренностью int𝑆𝑜 b 𝑆 b 𝐷, то sbh+0(𝐷 ∖𝑆𝑜;𝑆, 1) — класс всех функций 𝑣 ∈ sbh(𝐷 ∖𝑆),
обладающих следующими тремя свойствами:

[0] lim
𝐷∋𝑧→𝜕𝐷

𝑣(𝑧) = 0

[≥] и существует такое подмножество 𝑆𝑣 b 𝐷, что 𝑣 ≥ 0 на 𝐷∖𝑆𝑣,
[1] |𝑣| ≤ 1 на 𝑆∖𝑆𝑜.
Класс тестовых функций sbh↑

+0(𝐷∖𝑆𝑜;𝑆, 1) состоит из всех функций, полученных как
предел возрастающей последовательности функций из sbh+0(𝐷∖𝑆𝑜;𝑆, 1).

Через κ2𝑛−2 обозначаем (2𝑛− 2)-меру Хаусдорфа в C𝑛 [2]. Наша
Основная теорема. Пусть 𝑓 — ненулевая голоморфная функция на 𝐷, Z ⊂ 𝐷 — замкну-
тое подмножество в 𝐷, 𝑀 ̸≡ −∞ — субгармоническая функция на 𝐷 с мерой Рисса 𝛥𝑀 .
Если функция 𝑓 обращается в нуль на Z и удовлетворяет неравенству |𝑓(𝑧)| ≤ exp𝑀(𝑧)
для всех 𝑧 ∈ 𝐷, то найдётся такое действительное число 𝐶, что∫︁

Z∩(𝐷∖𝑆𝑜)

𝑣 dκ2𝑛−2 ≤
∫︁
𝐷∖𝑆𝑜

𝑣 d𝛥𝑀 + 𝐶

для каждой тестовой функции 𝑣 ∈ sbh↑
+0(𝐷∖𝑆𝑜;𝑆, 1).

С помощью нашей Основной теоремы могут быть выведены новые результаты об опи-
сании нулевых множеств в весовых классах голоморфных функций многих переменных
вплоть до критериев в случае функций одной переменной в конечносвязной области 𝐷 [3].
Доказательство Основной теоремы использует [4].

Исследование выполнено за счёт гранта Российского научного фонда (проект № 18-11-
00002).
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