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Существует общая задача классификации ростков аналитических функций многих пе-
ременных, эквивариантных относительно действий некоторой конечной группы на образе
и прообразе и при этом простых, то есть имеющих лишь конечное число примыкающих
к ним классов эквивариантной правоэквивалентности. Частные случаи этой задачи рас-
сматривались в работах В. И. Арнольда [1], Е. А. Асташова [2], М. Маноэль [3] и дру-
гих авторов. В докладе получена классификация простых особых ростков аналитических
функций многих переменных, четных или нечетных по каждой переменной.

Отображение 𝐺-многообразий 𝑓 : 𝑀 → 𝑁 называется эквивариантным, если для всех
точек 𝑥 ∈ 𝑀 и всех элементов 𝜎 ∈ 𝐺 выполнено равенство 𝑓(𝜎 · 𝑥) = 𝜎 · 𝑓(𝑥).

Два эквивариантных отображения 𝐺-многообразий 𝑓, 𝑔 : 𝑀 → 𝑁 называются эквива-
риантно правоэквивалентными (или ℛ𝐺-эквивалентными), если существует эквивари-
антный диффеоморфизм Φ: 𝑀 → 𝑀, для которого 𝑔 = 𝑓 ∘ Φ.

Пусть K ∈ {R,C}. Функции K𝑛 → K, нечетные по каждой из переменных 𝑥1, . . . , 𝑥𝑝

и четные по каждой из переменных 𝑥𝑝+1, . . . , 𝑥𝑛 - это функции, эквивариантные относи-
тельно действий группы 𝐺 = (Z2)

𝑛 с образующими 𝜎1, . . . , 𝜎𝑛 на K𝑛
(𝑥1,...,𝑥𝑛)

и на K(𝑦) по
формуле:

𝜎𝑗 · (𝑥1, . . . , 𝑥𝑛; 𝑦) =
(︀
𝑥1, . . . , 𝑥𝑗−1,−𝑥𝑗, 𝑥𝑗+1, . . . , 𝑥𝑛; 𝜀𝑗𝑦

)︀
, 𝑗 ∈ {1, . . . , 𝑛}, (1)

где 𝜀𝑗 = −1 при 1 6 𝑗 6 𝑝 и 𝜀𝑗 = 1 при 𝑝 + 1 6 𝑗 6 𝑛.
Через 𝒪𝐺

𝑛 обозначим кольцо ростков 𝐺-эквивариантных аналитических функций (K𝑛, 0) →
(K, 0). Чтобы подчеркнуть зависимость от 𝑝 будем использовать обозначение 𝒪𝐺

𝑛,𝑝 и поня-
тия ℛ𝐺

𝑝 -эквивалентности и 𝐺𝑝-простоты.
Основной результат делится на два случая в зависимости от 𝑝 в формуле (1).

Теорема 1. Пусть группа 𝐺 = (Z2)
𝑛 действует на K𝑛 и на K по формуле (1), где 𝑝 = 0,

𝑓 ∈ 𝒪𝐺
𝑛,0 — инвариантный росток с критической точкой в начале координат. Росток

𝑓 является 𝐺0-простым тогда и только тогда, когда он ℛ𝐺
𝑝 -эквивалентен одному из

ростков (𝑥1, . . . , 𝑥𝑛) ↦→ ±𝑥2𝑘
1 ± 𝑥2

2 ± . . .± 𝑥2
𝑛 где 𝑘 ∈ N. Знаки ± независимы друг от друга

и при K = C могут быть заменены на плюсы.
Пусть группа 𝐺 = (Z2)

𝑛 действует на K𝑛 и на K по формуле (1), где 𝑝 > 0, 𝑓 ∈ 𝒪𝐺
𝑛,𝑝 —

эквивариантный росток с критической точкой в начале координат. Росток 𝑓 являет-
ся 𝐺𝑝-простым тогда и только тогда, когда он ℛ𝐺

𝑝 -эквивалентен одному из ростков
(𝑥1, . . . , 𝑥𝑛) ↦→ 𝑥1 . . . 𝑥𝑝 · (±𝑥2𝑘

1 ± 𝑥2
2 ± . . .± 𝑥2

𝑛) или (𝑥1, . . . , 𝑥𝑛) ↦→ 𝑥1 . . . 𝑥𝑝 · (±𝑥2
1 ± . . .± 𝑥2

𝑝 ±
𝑥2𝑘
𝑝+1 ± 𝑥2

𝑝+2 ± . . .± 𝑥2
𝑛), где 𝑘 ∈ N. Знаки ± независимы друг от друга и при K = C могут

быть заменены на плюсы.

В докладе приведены непосредственные вычисления нормальных форм для 𝑛 = 2.
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