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Топологическое пространство (𝑋, 𝜏) называется равномерно нормальным, если система
𝒰 всех окрестностей диагонали ∆ ⊂ 𝑋 × 𝑋 образует равномерность на 𝑋. При этом 𝒰
индуцирует исходную топологию 𝜏 . Окрестность диагонали — любое симметричное множе-
ство, внутренность которого содержит ∆. Равномерная нормальность является усилением
свойства нормальности.

Корсон [3] доказал, что Σ-произведение полных сепарабельных метрических пространств
равномерно нормально. Комбаровым [1] было доказано, что Σ-произведение полных по
Чеху линделефовых пространств счетной тесноты равномерно нормально. Более общей
является

Теорема 1. Σ-произведение перистых линделефовых пространств счетной тесноты
равномерно нормально.

Топологическое пространство называется паранормальным [5], если для любой счётной
дискретной системы замкнутых множеств {𝐷𝑛 : 𝑛 < 𝜔} найдется локально конечная
система открытых множеств {𝑈𝑛 : 𝑛 < 𝜔} такая, что для всех 𝑛 < 𝜔 выполняется 𝐷𝑛 ⊂ 𝑈𝑛

и 𝐷𝑚 ∩ 𝑈𝑛 ̸= ∅ тогда и только тогда, когда 𝐷𝑛 = 𝐷𝑚. Все нормальные и все счетно
паракомпактные пространства являются паранормальными.

Следующая теорема аналогична классической теореме Даукера.
Теорема 2. Пространство 𝑋 счетно паракомпактно в том и только в том случае,

когда произведение 𝑋 × 𝐼 пространства 𝑋 на отрезок 𝐼 паранормально.
Следующие теоремы характеризуют счетную паракомпактность в классе секвенциаль-

ных пространств и в классе пространств счетной тесноты.
Теорема 3. Секвенциальное пространство 𝑋 счетно паракомпактно в том и только

в том случае, когда произведение 𝑋 × 𝑌 пространства 𝑋 на любое счетно компактное
пространство 𝑌 паранормально.

Теорема 4. Счетной тесноты пространство 𝑋 счетно паракомпактно в том и
только в том случае, когда произведение 𝑋×𝑌 пространства 𝑋 на любое 𝜔-ограниченное
пространство 𝑌 паранормально.

Хорошо известна теорема Стоуна [6] о том, что несчетное произведение экземпляров
натурального ряда 𝑁 не является нормальным пространством. Нагами [4] доказал, что
несчетное произведение экземпляров натурального ряда не счетно паракомпактно. Одно-
временным обобщением является

Теорема 5. Несчетное произведение экземпляров натурального ряда 𝑁 не является
паранормальным пространством.
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