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Будем называть диаграммой диаграмму ориентированного зацепления с неупорядо-
ченными (нераскрашенными) компонентами.

Обозначим через 𝐾+, 𝐾−, 𝐾0 любые три диаграммы, отличающихся, как показано на
рисунке 1.

Обозначим через 𝑅1 , 𝑅2, 𝑅3 преобразования диаграммы, соответствующие рисунку 2:
Назовем диаграмму тривиальной, если она соответствует тривиальному зацеплению у

которого количество компонент больше двух.

Теорема 1. Существует бесконечная последовательность 𝑐−1 = 0, 𝑐0, 𝑐1, . . . инвариан-
тов диаграмм относительно движений Рейдемейстера и изотопии плоскости, прини-
мающая значение 𝑐0 = 1, 0 = 𝑐1 = 𝑐2 = . . . на диаграмме тривиального узла, и такая,
что для любых трех диаграмм 𝐾+, 𝐾− и 𝐾0, отличающихся, как показано на рис. 1

𝑐𝑛(𝐾+)− 𝑐𝑛(𝐾−) = 𝑐𝑛−1(𝐾0)

для любого 𝑛 ≥ 0.

Доказательства теоремы 1 были получены Джеймсом Александером и Луисом Кауф-
маном. Мы приведем другое доказательство теоремы 1 основанное на рекурсивном по-
строении инвариантов 𝑐𝑖.

Иллюстрации

Рис. 1. рисунок 1

Рис. 2. рисунок 2
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