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Пространство потенциалов 𝐻𝐺
𝐸 ≡ 𝐻𝐺

𝐸 (R𝑛) определяем как множество свёрток ядер по-
тенциалов с функциями из базового пространства

𝐻𝐺
𝐸 (R𝑛) = {𝑢 = 𝐺 * 𝑓 : 𝑓 ∈ 𝐸(R𝑛)} ,

‖𝑢‖𝐻𝐺
𝐸

= inf {‖𝑓‖𝐸 : 𝑓 ∈ 𝐸(R𝑛), 𝐺 * 𝑓 = 𝑢} .

Здесь 𝐸 — перестановочно инвариантное пространство, а ядро 𝐺 — специального вида,

𝑐1𝜃(𝑟) 6 𝐺(𝑥) 6 𝑐2𝜃(𝑟), 𝑟 = |𝑥| ∈ R+,

где 0 < 𝜃 ↓ на R+;
𝑟∫︀
0

𝜃(𝜌)𝜌𝑛−1 d𝜌 < ∞, ∀𝑟 ∈ R+.

Введём функцию 𝜙(𝑡) = 𝜃(𝑡1/𝑛).
Важную роль в теории этих потенциалов играют обобщённые операторы Харди 𝐹 , по-

строенные по функции 𝜙:

𝐹 [𝑓 ](𝑡) =

∞∫︁
0

𝑓𝜙(𝑡; 𝜏)𝑓(𝜏) d𝜏 ,

где

𝑓𝜙(𝑡; 𝜏) = min
{︀
𝜙(𝑡), 𝜙(𝜏)

}︀
=

{︃
𝜙(𝑡), 0 < 𝜏 ≤ 𝑡,

𝜙(𝜏), 𝜏 > 𝑡.
(1)

(см. [1]). Для них на конусе неотрицательных убывающих функций получены критерии
справедливости модулярных неравенств на весовых пространствах Орлича 𝐿𝛷(𝜔), обобща-
ющие некоторые результаты работы [2,3]. Пространство Орлича определим как множество
измеримых по Лебегу функций с нормой

‖𝑓‖𝐿𝛷(𝜔) = inf

⎧⎨⎩𝜆 > 0,

∞∫︁
0

𝛷
(︀
𝜆−1

(︀
𝑓(𝑥)

)︀)︀
𝜔(𝑥) d𝑥 6 1

⎫⎬⎭ ,

.
Рассмотрим конус неотрицательных убывающих функций из пространства Орлича:

Ω = {𝑓 ∈ 𝐿𝛷(𝜔) : 0 < 𝑓 ↓ }.
Авторы выражают благодарность Гольдману М.Л. за ценные советы при работе над

статьей.
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