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Пусть Ω – открытое ограниченное множество в пространстве S с квазиметрикой
𝑑 : S×S → [0,∞), регулярной порядка 𝜃 ∈ (0, 1], и мерой 𝜇. Предположим, что про-
странство (S, 𝑑, 𝜇) таково, что все шары 𝐵(𝑥, 𝑟) = {𝑦 ∈ S : 𝑑(𝑥, 𝑦) < 𝑟} измеримы и их
меры удовлетворяют условию роста

𝜇 [𝐵(𝑥, 𝑟)] ≤ 𝐾𝑟𝑁 когда 𝑟 → 0, 𝐾 > 0, (1)

где 𝑁 > 0 – не обязательно целое число.
Настоящая работа посвящена изучению гиперсингулярных интегралов вида(︀

𝐷𝛼(·)𝑓
)︀

(𝑥) = lim
𝜀→0

∫︁
𝑦∈Ω:𝑑(𝑥,𝑦)>𝜀

𝑓(𝑦) − 𝑓(𝑥)

𝑑𝑁+𝛼(𝑥)(𝑥, 𝑦)
𝑑𝜇(𝑦), 𝑥 ∈ Ω, (2)

где 0 ≤ Re[𝛼(𝑥)] < 1 и Π𝛼 := {𝑥 ∈ Ω : Re[𝛼(𝑥)] = 0} есть множество меры нуль.
Данные операторы в классических пространствах Гёльдера 𝐻𝜆(S) с условием роста (1)

для постоянного 𝛼 рассматривались, например, в [1], а для переменного 𝛼(𝑥) в безвесовом
и в случае веса Re[𝛼(𝑥)] – в работе [2]. В работе [3] изучено действие гиперсингулярного
оператора переменного порядка 𝛼(𝑥) из пространства Гёльдера с переменным показателем
𝜆(𝑥) в пространство с

”
худшим“ показателем 𝜆(𝑥) − 𝛼(𝑥) в случае 𝛼(𝑥) < 𝜆(𝑥).

Здесь исследуется действие оператора (2) в пространствах 𝐻𝜔(·)(Ω, 𝑤), определяемых
условием на локальный модуль непрерывности произведении функций 𝑤𝑓 :

𝑀𝑑(𝑤𝑓, 𝑥, 𝑡) := sup
𝑦∈Ω:𝑑(𝑥,𝑦)≤𝑡

|(𝑤𝑓)(𝑥) − (𝑤𝑓)(𝑦)| ≤ 𝐴𝜔(𝑥, 𝑡), 𝐴, 𝑡 > 0.

Рассмотрен случай степенного веса 𝑤(𝑥), для которого сформулированы условия ограни-
ченности гиперсингулярного интеграла в таких пространствах.

Исследование выполнено при финансовой поддержке внутреннего гранта Южного фе-
дерального университета № ВнГр-07/2020-04-ИМ (Министерство науки и высшего обра-
зования Российской Федерации).
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