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Обобщением понятия метрического пространства является калибровочное простран-
ство.

Определение 1. Пусть 𝑋, 𝐴 – непустые множества. Пусть 𝐷 = {𝑑𝑎 : 𝑋 × 𝑋 →
[0; +∞)}𝑎∈𝐴 – разделяющее семейство числовых псевдометрик, т.е. каждое отображение
𝑑𝑎 удовлетворяет свойствам:

𝑑𝑎(𝑥, 𝑥) = 0, ∀𝑥 ∈ 𝑋;

𝑑𝑎(𝑥, 𝑦) = 𝑑𝑎(𝑦, 𝑥), ∀𝑥, 𝑦 ∈ 𝑋;

𝑑𝑎(𝑥, 𝑧) ≤ 𝑑𝑎(𝑥, 𝑦) + 𝑑𝑎(𝑦, 𝑧), ∀𝑥, 𝑦, 𝑧 ∈ 𝑋.

Кроме того, 𝑑𝑎(𝑥, 𝑦) = 0, ∀𝑎 ∈ 𝐴 ⇒ 𝑥 = 𝑦 для любых 𝑥, 𝑦 ∈ 𝑋.
Калибровочным пространством называют пространство 𝑋, топология которого зада-

ется с помощью предбазы:

𝑆 = {𝐵𝑎(𝑥, 𝑟) | 𝑎 ∈ 𝐴, 𝑥 ∈ 𝑋, 𝑟 > 0}, 𝐵𝑎(𝑥, 𝑟) := {𝑦 ∈ 𝑋 | 𝑑𝑎(𝑥, 𝑦) < 𝑟}.

В 1934 году появилось понятие метрики, со значениями в упорядоченных нормирован-
ных пространствах [1]. В 2007 году было введено понятие конической метрики и коническо-
го метрического пространства [2]. В работе [3] автором для произвольного калибровочного
пространства показано следующее.

Пусть (𝑋,𝐷), 𝐷 = {𝑑𝑎}𝑎∈𝐴, – калибровочное пространство. Рассмотрим топологиче-
ское векторное пространство R𝐴, заданное в тихоновской топологии (линейные операции
задаются покомпонентно). Тогда 𝐶 = [0,+∞)𝐴 – замкнутый собственный конус, т.е.

1) 𝐶 – замкнуто, 𝐶 ̸= ∅, 𝐶 ̸= {0}.
2) 𝛼𝑐+ 𝛽𝑐′ ∈ 𝐶, для любых 𝑐, 𝑐′ ∈ 𝐶 и 𝛼, 𝛽 ≥ 0.

3) 𝐶 ∩ (−𝐶) = {0}.

Тогда на R𝐴 можно рассмотреть порядок 𝑐 ≤ 𝑐′ ⇔ 𝑐− 𝑐′ ∈ 𝐶.
Это позволяет определить: 𝑑 : 𝑋×𝑋 → 𝐶, 𝑑(𝑥, 𝑦) = (𝑑𝑎(𝑥, 𝑦))𝑎∈𝐴. Доказана следующая

теорема

Теорема 1.

1) 𝑑 – коническая метрика.

2) 𝑑 непрерывна по каждой переменной.

3) 𝑥𝑛 → 𝑥 ⇔ 𝑑(𝑥𝑛, 𝑥) → 0, для любой последовательности {𝑥𝑛} ⊂ 𝑋.
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