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В качестве случайных моделей длинных полимеров[1] рассматривются случайные кри-
вые и случайные ломаные в R3. Рассмотрим три независимых броуновских моста𝐵𝑘(𝑡), 𝑘 =
1, 2, 3 с параметром 𝑡 ∈ [0, 1]. Определим виннеровское кольцо как случайную кривую
𝛾(𝑡) = (𝐵1(𝑡), 𝐵2(𝑡), 𝐵3(𝑡)).
В докладе рассматриваются некоторые геометрические характеристики виннеровского
кольца 𝛾(𝑡) и его приближения случайными ломаными. Определим случайную ломаную
следующим образом[2]: пусть 𝑛 - параметр дробности разбиения интервала [0, 1] вида
𝑡𝑘 = 𝑘

2𝑛
, 0 ≤ 𝑘 ≤ 2𝑛 тогда, случайная ломаная может быть представлена в следующем

виде:

𝛾𝑛(𝑡) =
𝑛−1∑︁
𝑘=1

𝛾𝑘(𝑡)1[𝑡𝑘,𝑡𝑘−1](𝑡), где

𝛾𝑘(𝑡) = 𝛾(𝑡𝑘)
𝑡𝑘+1 − 𝑡

𝑡𝑘+1 − 𝑡𝑘
+ 𝛾(𝑡𝑘+1)

𝑡− 𝑡𝑘
𝑡𝑘+1 − 𝑡𝑘

, 𝑡 ∈ [𝑡𝑘, 𝑡𝑘+1].

Доказано, что для всех значений параметра 𝑛 случайная ломаная 𝛾𝑛(𝑡) не имеет самопе-
ресечений. Пусть теперь 𝑃 - произвольная плоскость в R3. Обозначим проекцию ломаной
𝛾𝑛(𝑡) на плоскость 𝑃 через 𝛽𝑛(𝑡), а число ее самопересечений 𝑆(𝑛). Показано, что справед-
лива следующая ассимптотическая оценка: E[𝑆(𝑛)] ∼ 𝑛 log 𝑛, 𝑛 → ∞. Так же рассмотрен
интеграл от полученой характеристики по всем плоскостям проходящим через начало ко-
ординат.
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