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Кратное дзета-значение для допустимого индекса k = (𝑘1, . . . , 𝑘𝑟), то есть такого ин-
декса, что 𝑘1, . . . , 𝑘𝑟 ∈ N и 𝑘𝑟 > 1, задается рядом

𝜁(𝑘) = 𝜁(𝑘1, . . . , 𝑘𝑟) :=
∑︁

𝑛𝑟>...>𝑛1≥1

1

𝑛𝑘1
1 · · ·𝑛𝑘𝑟

𝑟

.

Для индекса k = (1, . . . , 1⏟  ⏞  
𝑎1−1

, 𝑏1 +1, . . . , 1, . . . , 1⏟  ⏞  
𝑎𝑙−1

, 𝑏𝑙 +1), 𝑎𝑖, 𝑏𝑖 ≥ 1, введем дуальный индекс

k † = (1, . . . , 1⏟  ⏞  
𝑏𝑙−1

, 𝑎𝑙 + 1, . . . , 1, . . . , 1⏟  ⏞  
𝑏1−1

, 𝑎1 + 1). Также для допустимого индекса 𝑘 и неотрица-

тельного целого числа 𝑚 определим суммы Оно 𝒪𝑚(𝑘) и 𝒪(𝑘) следующим образом:

𝒪𝑚(𝑘) :=
∑︁
|𝑒|=𝑚

𝜁(𝑘 ⊕ 𝑒) ∈ R, 𝒪(𝑘) :=
∞∑︁

𝑚=0

𝒪𝑚(𝑘)𝑋
𝑚 ∈ R[[𝑋]].

Справедлива следующая теорема [1].

Теорема 1 Соотношение Оно. Для любого допустимого индекса 𝑘 верно, что

𝒪(𝑘) = 𝒪(𝑘†),

где 𝑘† - дуальный к 𝑘 символ.

В статье [2] были доказаны две теоремы, дающие новые соотношения между суммами
Оно, которые не вытекают из теоремы 1.

Теорема 2 Двойное соотношение Оно. Пусть 𝑑 и 𝑛0, . . . , 𝑛2𝑑 – целые неотрицательные
числа, индекс 𝑘 имеет следующий вид:

𝑘 = ({2}𝑛0 , 1, {2}𝑛1 , 3, . . . , {2}𝑛2𝑑−2 , 1, {2}𝑛2𝑑−1 , 3, {2}𝑛2𝑑) .

Тогда для любого неотрицательного целого 𝑚 выполнено∑︁
|𝑒|=𝑚

𝒪 (𝑘 ⊕ 𝑒) =
∑︁

|𝑒′|=𝑚

𝒪
(︀
𝑘† ⊕ 𝑒′)︀ .

Теорема 3. Для любых целых 𝑠, 𝑡 ≥ 2 выполнено

𝐹 (𝑠; (𝑡+ 1)) = 𝐹 (𝑡; (𝑠+ 1)),

где 𝐹 (𝑠;𝑘) := 𝒪((𝑠) ̃︀ш𝑘)−𝒪((𝑠) ̃︀ш𝑘†).
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Помимо доказательства двух теорем, авторы статьи [2] выдвинули ряд гипотез, позво-
ляющих получить соотношения между суммами Оно, не следующие из уже доказанных
теорем. В данной работе удалось полностью свести одну из гипотез к другой, а также
доказать частные случаи выдвинутых гипотез, что позволяет рассчитывать на их спра-
ведливость в общем случае.
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