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Рассмотрим задачу Коши для параболического уравнения Колмогорова:
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, 𝜇0 = 𝜈, (1)

где матрица 𝐴 = (𝑎𝑖𝑗) симметрична и положительно определена, 𝑏𝑖 — векторное поле на R𝑑,
а начальное условие 𝜈 — борелевская вероятностная мера на R𝑑. Решения вида 𝜇 = 𝜇𝑡 𝑑𝑡,
где 𝜇𝑡 — вероятностные меры на R𝑑, называем вероятностными. Важной проблемой яв-
ляется исследование единственности вероятностного решения, в частности, построение
примеров неединственности. В докладе для размерностей 𝑑 ≥ 2 будут построены приме-
ры таких векторных полей 𝑏, что задача (1) имеет бесконечно много линейно независимых
вероятностных решений для каждого начального условия 𝜈.

В размерности 𝑑 = 1 такого рода примеры невозможны. Как показано в работе [2], для
𝑎 ≡ 1 и локально ограниченной борелевской функции 𝑏(𝑥), не зависящей от времени 𝑡,
вероятностное решение единственно. В случае непостоянного коэффициента 𝑎 примеры
неединственности можно построить и в размерности 𝑑 = 1. В докладе будут представлены
достаточные условия единственности и неединственности вероятностного решения для
этого случая.

Работа поддержана грантом РФФИ 20-01-00432, Московским центром фундаменталь-
ной и прикладной математики и стипендией Фонда «Базис».
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