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Кватернионное многообразие Штифеля 𝐻𝑛,𝑘 — это многообразие, состоящее из орто-
нормированных 𝑘-реперов в H𝑛. Кольца когомологий пространств 𝐻𝑛,𝑘 вычислены в [2]:

𝐻*(𝐻𝑛,𝑘;Z) = Λ(𝑧𝑛−𝑘+1, . . . , 𝑧𝑛),

где deg 𝑧𝑗 = 4𝑗 − 1.
Многообразие Штифеля допускает действие скаляров, по модулю равных единице,

состоящее в умножении всех векторов репера на скаляр; соответствующее факторпро-
странство называется проективным кватернионным многообразием Штифеля 𝑃𝐻𝑛,𝑘. В
[2] показано, что

𝐻*(𝑃𝐻𝑛,𝑘,Z𝑝) = Z𝑝[𝑥]/(𝑥𝑁) ⊗ Λ(𝑦𝑛−𝑘+1, . . . , 𝑦𝑁−1, 𝑦𝑁+1, . . . , 𝑦𝑛),

где 𝑁 = min{𝑗|𝑛− 𝑘 + 1 6 𝑗 6 𝑛,
(︀
𝑛
𝑗

)︀
̸≡ 0 mod 𝑝}, deg 𝑦𝑗 = 4𝑗 − 1, deg 𝑥 = 4.

Пусть 𝐺 – конечная группа, допускающая свободное действие на 𝑆3; вот полный список
таких групп (например, см. [3]): конечные циклические группы Z𝑚, обобщённые группы
кватернионов 𝑄4𝑚, двойная тетраэдральная группа 𝑃24, двойная октаэдральная группа
𝑃48, двойная икосаэдральная группа 𝑃120, две серии подгрупп 𝑆𝑂(4): 𝑃 ′

8·3𝑠 и 𝐵2𝑠(2𝑚+1), а
также все прямые произведения любой из перечисленных групп с циклической группой
взаимно простого порядка. Тогда 𝐺 свободно и дискретно действует левыми сдвигами на
слоях расслоения 𝐻𝑛,𝑘 → 𝑃𝐻𝑛,𝑘. Факторпространство 𝐻𝐺

𝑛,𝑘 = 𝐻𝑛,𝑘/𝐺 называем частично
проективным кватернионным многообразием Штифеля.

В [1] вычислены их кольца когомологий с коэффициентами Z𝑝 в зависимости от 𝐺 и 𝑝
для всех случаев 𝐺, кроме случая прямого произведения с циклической группой взаимно
простого порядка.

В настоящем докладе рассматриваются все случаи действия группы 𝐺′ = 𝐺× Z𝑚, где
𝑚 взаимно прост с |𝐺|. Например, для группы 𝐺 = 𝑃48 верно следующее утверждение:

Теорема. Имеют место изоморфизмы колец:
(𝑎) Если 𝑝 — простое число, 𝑝 - 𝑚, 𝑝 - |𝐺| = 48,

𝐻*(𝐻𝐺′

𝑛,𝑘;Z𝑝) ∼= 𝐻*(𝐻𝑛,𝑘;Z𝑝),

(𝑏) Если 𝑝 | 𝑚,

𝐻*(𝐻𝐺′

𝑛,𝑘;Z𝑝) = Z𝑝[𝛽1, 𝛾2] ⊗𝐻*(𝑃𝐻𝑛,𝑘;Z𝑝)/(𝛾2
2 = 𝑥),

где deg 𝛽1 = 1, deg 𝛾2 = 2, 𝑥 — образующая 𝐻4(𝑃𝐻𝑛,𝑘;Z𝑝).
(𝑐) Если 𝑝 = 3,
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𝐻*(𝐻𝐺′

𝑛,𝑘;Z3) = Λ(𝛿3) ⊗𝐻*(𝑃𝐻𝑛,𝑘;Z3),

где deg 𝛿3 = 3.
(𝑑) Если 𝑝 = 2,

𝐻*(𝐻𝐺′

𝑛,𝑘;Z2) = Z𝑝[𝛽1]/(𝛽4
1 = 0) ⊗𝐻*(𝑃𝐻𝑛,𝑘;Z2).

Случаи остальных групп 𝐺 представлены в докладе и здесь не приводятся ввиду недо-
статка места.
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