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Узлом называется вложение 𝒮1 (одномерной сферы) в трёхмерное евклидово простран-
ство или в сферу.

В работе [1] разработана компьютерная программа для нахождения гиперболических
структур на конических многообразиях. А в [2] разработаны технологии нахождения ев-
клидовой структуры на узле восьмерка, работающие и для многих других типов узлов.

Рассмотрим узел трилистник с одним мостом, вложенный в трехмерную сферу. В дан-
ной работе мы находим евклидов объем конического многообразия данного узла. В [2]
доказана теорема об объеме конического многообразия узла восьмерка с мостом. Следуя
этой работе, мы найдем объем фундаментального множества узла 31 с мостом в трехмер-
ной евклидовой геометрии.

Пусть дан узел трилистник с мостом, его конический угол равен 𝛼, а конический угол
моста равен 𝛾. Обозначим его коническое многообразие через 31(𝛼, 𝛼, 𝛾). Тогда имеют
место следующие утверждения

Теорема 1. Пусть 𝛼 ∈ (𝜋/3, 𝜋), а 𝛾 определен соотношением

cos 𝛾 =
1

729

(︀
521 + 1200 cos𝛼− 2112 cos2 𝛼 + 448 cos3 𝛼 + 1920 cos4 𝛼−

−1536 cos5 𝛼 + 512 cos6 𝛼
)︀ .

Тогда коническое многообразие 31(𝛼, 𝛼, 𝛾) моделируется в евклидовой геометрии.
Теорема 2. Пусть коническое многообразие 31(𝛼, 𝛼, 𝛾) моделируется в евклидовой гео-

метрии. Тогда его нормированный объем равен величине

sin3 𝜃

48 sin4(𝜃/2)
,

где 𝜃− угол скрещивания между осями вращений. При этом, имеет место следующее со-
отношение

2− cos𝛼− 3 cos 𝜃 + 3 cos𝛼 cos 𝜃 = 0.

Вышеприведенные результаты получены в совместной работе с группой молодых уче-
ных из Томского и Новосибирского государственных университетов под руководством А.
Д. Медных, А. В. Веснина и Н. В. Абросимова на Большой математической мастерской-
2021.
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