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Известно, что критерий хи-квадрат широко применяется как проверки гипотезы согла-
сия в дискретном случае. Однако, в случае больших уклонений хи-квадрат аппроксимация
распределения статистики этого критерия неприменима [1]. Цель доклада заключается в
получении асимптотики вероятности P(𝑇 > 𝐶𝑛), где T – статистика критерия, n – размер
выборки, C – константа.

Аналогичная задача была решена для критерия обобщенного отношения правдопо-
добий (к.о.о.п) в работе [2]. Доказательство опирается на понятие доминирующей точки
множества, то есть точки, в которой достигается минимум функции уклонений. В докладе
будет получена асимптотика

P(𝑇 > 𝐶𝑛) = (1 + 𝑜(1))
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exp(−Λ(𝜃𝑖)𝑛), 𝑛 → ∞,

где 𝜃1, · · · , 𝜃𝑘 – доминирующие точки множества {𝑇 > 𝐶𝑛 }, Λ – функция уклонений,
𝐴(𝜃𝑖) – постоянная, соответствующая доминирующей точке 𝜃𝑖.

Задача поиска доминирующих точек в общем случае оказывается трудной. Важный
частный случай – проверка гипотезы о равномерности распределения. Доминирующие
точки в этом случае будут найдены в явном виде.

Еще один вопрос связан со сравнением асимптотик P(𝑇 > 𝐶𝑛),P(2 ln𝜆 > 𝐶𝑛) и P(𝜉 >

𝐶𝑛) для 𝜆 – статистики к.о.о.п., 𝜉 ∼ 𝜒2
𝑑−1. Как известно, 𝑇 𝑑→ 𝜉 и 2 ln𝜆

𝑑→ 𝜉. Однако, при
больших уклонениях

P(2 ln𝜆 > 𝐶𝑛) ∼ 𝐴1𝑛
−(𝑑−1)/2 exp(−𝐶𝑛/2), 𝑛 → ∞,

P(𝜉 > 𝐶𝑛) ∼ 𝐴2𝑛
−(𝑑−1)/2 exp(−𝐶𝑛/2), 𝑛 → ∞.

Таким, образом, асимптотики в двух данных случаях отличаются лишь мультипликатив-
ной константой. Следовательно, хи-квадрат аппроксимация к.о.о.п. может быть применена
и в зоне больших уклонений. При этом хи-квадрат аппроксимация статистики критерия
хи-квадрат дает экспоненциально большую относительную погрешность.
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