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Кольца, о которых пойдёт речь в докладе, ассоциативные, наличие единицы не обяза-
тельно. Графом ортогональности 𝑂(𝑅) кольца 𝑅 называется простой неориентированный
граф с петлями, вершины которого — все ненулевые двусторонние делители нуля в 𝑅, и
𝑥, 𝑦 соединяются ребром, когда 𝑥𝑦 = 𝑦𝑥 = 0. Граф ортогональности является обобщением
графа делителей нуля, введённого в [4] в связи с раскрашиваниями коммутативных колец.
В [3] доказано, что граф делителей нуля коммутативного кольца с единицей связен и име-
ет диаметр не более 3. Граф ортогональности некоммутативного кольца был введён в [1],
где было установлено, что граф 𝑂(𝑀2(F)) несвязен, а 𝑂(𝑀𝑛(F)) при 𝑛 > 3 имеет диаметр
4. В [2] эти результаты были обобщены на простые артиновы кольца. В докладе будут
представлены результаты совместной с О.В.Марковой работы по исследованию графов
ортогональности колец с точки зрения поиска в них изолированных вершин, установле-
ния связности и диаметра. Особое внимание будет уделено графам нетривиальных прямых
сумм. Такой граф состоит из изолированных вершин и одной связной компоненты диамет-
ра, не большего 4. В общем случае компонент связности может быть несколько, а диаметр
может быть сколь угодно велик. В качестве следствия получается характеризация графов
колец одного из важнейших классических типов — полупростых:

Теорема 1. Пусть 𝑘 > 2 и 𝑅 ∼= 𝑅1 ⊕ . . . ⊕ 𝑅𝑘 = 𝑀𝑛1(D1) ⊕ . . . ⊕ 𝑀𝑛𝑘
(D𝑘), D𝑖 — тела.

Тогда 𝑂(𝑅) связен, и его диаметр равен 1, если 𝑘 = 2 и 𝑅1
∼= 𝑅2

∼= Z2; 2, если 𝑘 = 2 и
𝑅1, 𝑅2 — другая пара тел; 3, если 𝑘 > 2 и 𝑅1, . . . , 𝑅𝑘 — тела; 4, если существует 𝑛𝑖,
большее единицы.

Также понятие графа ортогональности будет рассмотрено на других известных клас-
сах колец, включая первичные, полупервичные и конечные, а также проиллюстрировано
примерами большее разнообразие графов ортогональности по сравнению с другими обоб-
щениями графа делителей нуля. Докладчик благодарит своего научного руководителя
доцента Ольгу Викторовну Маркову за постановку задачи и предоставление материалов
для совместной работы.
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