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Пусть числа 𝑎𝑖, 𝑏𝑖 – входные числа 𝑖–го шага обобщенного алгоритма Соренсона (см.
[1]), а 𝐾 = {𝑘𝑖}∞𝑖=0 – некоторая бесконечная последовательность натуральных чисел, боль-
ших двух. Определим величины 𝛽𝑖 = (gcd(𝑏𝑖, 𝑘𝑖))

𝑒1 , 𝛾𝑖 = (gcd(𝑎𝑖, 𝑘𝑖))
𝑒2 так, чтобы выпол-

нялись условия: 𝛽𝑖|𝑏𝑖, 𝛾𝑖|𝑎𝑖, (𝛽𝑖 gcd(𝑏𝑖, 𝑘𝑖)) ̸ |𝑏𝑖, (𝛾𝑖 gcd(𝑎𝑖, 𝑘𝑖)) ̸ |𝑎𝑖. Если gcd(𝑏𝑖, 𝑘𝑖) = 1, тогда
положим 𝑒1 = 0 (аналогично для 𝑒2).

Обобщение алгоритма Соренсона приводит к новому разложению числа 𝑎/𝑏 в цепную
дробь с рациональными неполными частными с правым сдвигом (далее дробь) (см. [1]):
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Числители и знаменатели таких дробей можно представить с помощью континуантов,
то есть многочленов специального вида от переменных 𝑥𝑖, 𝑦𝑖, 𝑘𝑖, 𝛾𝑖, 𝛽𝑖 при условии 0 6
𝑖 6 𝑛. Существуют различные дроби 𝑐1/𝑎, 𝑐2/𝑎, континуанты знаменателей которых при
разложении полностью совпадают, а для числителей выполняются условия 𝑐1 = 𝑐2𝑑, 𝑑 > 1.
Для каждой дроби 𝑐1/𝑎 число остальных дробей длины 𝑛, для которых выполняются
условия леммы Туэ [2], а все члены последовательности 𝐾 равны 𝑘, меньше или равно
⌈
√
𝑘⌉.
Также существуют такие последовательности чисел {(𝑎𝑖1 , 𝑏𝑖1)}, {(𝑎𝑖2 , 𝑏𝑖2)}, полученные

при помощи обобщенного алгоритма Соренсона для начальных пар чисел (𝑎, 𝑏0), (𝑎, 𝑏′0),
которые в итоге “сходятся” в одну точку через некоторое количество шагов алгоритма.
Эти последовательности связаны с дробями 𝑐1/𝑎, 𝑐2/𝑎, для числителей которых не выпол-
няются условия 𝑐1 = 𝑐2𝑑, 𝑑 > 1. В докладе будут представлены оценки для числа обоих
классов континуантов таких дробей, а также рассказано об их взаимосвязи с задачей сред-
ней длины цепной дроби [3].
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