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В работе [2] А.Т. Фоменко сформулировал гипотезу о моделировании любых невы-
рожденных интегрируемых гамильтоновых систем с двумя степенями свободы подходя-
щими биллиардами. В.В. Ведюшкиной и И.С. Харчевой удалось доказать, что произволь-
ные невырожденные особенности слоения Лиувилля, называемые также боттовскими 3-
атомами, реализуются алгоритмически задаваемыми биллиардными книжками [1].

Оказывается, гипотеза Фоменко справедлива и для некоторых гамильтоновых систем,
чей интеграл не является боттовским на уровне энергии 𝑄3, т.е. имеет вырожденные осо-
бенности. Была сформулирована новая гипотеза о моделировании вырожденных 3-атомов.

Гипотеза Ã. В классе слоений Лиувилля интегрируемых биллиардов реализуются не
только боттовские бифуркации торов Лиувилля, но и достаточно богатые классы би-
фуркаций торов Лиувилля, описываемых “неботтовскими” 3-атомами, включая муль-
тиседловые особенности ранга 1.

Рассмотрим произвольный вырожденный 2-атом и выберем пару взаимно простых чи-
сел (𝑝, 𝑞). Отметим на положительном конце атома точку, которую назовем звездочкой.
Построим 𝑝 копий исходного атома и склеим по звездочке. Получившийся 2-атом 𝑃 умно-
жим на отрезок [0, 2𝜋] и склеим основания с поворотом на угол 2𝑞𝜋

𝑝
. В результате полу-

чится 3-атом со звездочкой типа (𝑝, 𝑞), являющийся расслоением Зейферта над 2-атомом
с особым слоем типа (𝑝, 𝑞).

Теорема. Гипотеза Фоменко Ã верна для вырожденных 3-атомов с одной окружностью-
звездочкой. Для любого вырожденного 3-атома любой сложности с одной звездочкой
произвольного типа (𝑝, 𝑞) алгоритмически строится биллиардная книжка, склеенная из
простейших биллиардов 𝐴′

0.
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