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Пусть 𝒮 = {𝑆1, ..., 𝑆𝑚} — система сжимающих подобий на плоскости. Непустой компакт
𝐾 называется аттрактором системы 𝒮, если𝐾 = 𝑆1(𝐾)∪...∪𝑆𝑚(𝐾). Говорят, что система
𝒮 удовлетворяет условию открытого множества (OSC), если существует такое открытое
множество 𝑈 , что для любых 𝑆𝑖, 𝑆𝑗 ∈ 𝒮, 𝑆𝑖(𝑈) ⊂ 𝑈 и 𝑆𝑖(𝑈) ∩ 𝑆𝑗(𝑈) = ∅.

Если аттрактор 𝐾 системы 𝒮 связен и не содержит простых замкнутых кривых, то 𝐾
является самоподобным дендритом [1]. Как известно, в этом случае порядки ветвления
точек 𝐾 ограничены [2].

Так как 𝐾 – дендрит, для любых 𝑆𝑖, 𝑆𝑗 ∈ 𝒮 пересечения (𝑆𝑖(𝐾) ∩ 𝑆𝑗(𝐾)) его копий
являются поддендритами в 𝐾. Если хотя бы один из таких поддендритов 𝐾 ′ отличен от
точки или жордановой дуги, то его множество точек ветвления всюду плотно в𝐾 ′, поэтому
открытое множество 𝑈 для системы 𝒮 несвязно.

Теорема 1. Если для некоторых 𝑆𝑖, 𝑆𝑗 ∈ 𝒮 пересечение (𝑆𝑖(𝐾) ∩ 𝑆𝑗(𝐾)) отлично от
точки или жордановой дуги, то при любом выборе открытого множества 𝑈 в условии OSC,
𝑈 является счетным объединением связных компонент.

Теорема 2. Для любого 𝑛 ≥ 2 существует такая система 𝒮 = {𝑆1, ..., 𝑆𝑚}, 𝑚 > 𝑛 сжи-
мающих подобий на плоскости, атрактор которой является дендритом 𝐾 со следующим
свойством: существует такой поддендрит 𝐾 ′ ⊂ 𝐾, что для любых неравных 𝑖, 𝑗 ∈ {1, ..., 𝑛},
пересечение копий (𝑆𝑖(𝐾) ∩ 𝑆𝑗(𝐾)) равно 𝐾 ′. При этом dimHK

′ < dimHK.
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