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Математический биллиард — это динамическая система, описывающая движение мате-
риальной точки внутри замкнутой ограниченной области с некоторым законом отражения
на границе. В работе рассмотрен интегрируемый биллиард с добавленным гравитацион-
ным потенциалом, заданный в некомпактной области, ограниченной одной или двумя со-
фокусными параболами [6, с.110].

Для таких плоских интегрируемых биллиардов был проведен анализ их слоения Ли-
увилля. А именно, были вычислены меченые молекулы (т.е. инварианты Фоменко–Цишанга),
кодирующие слоения Лиувилля на изоэнергетических 3-поверхностях для невырожденных
интегрируемых гамильтоновых систем.

Теорема 1. Рассмотрим внутренности параболического биллиарда с добавленным гра-
витационным потенциалом: ограниченная двумя пересекающимися софокусными парабо-
лами и ограниченная одной параболой. Тогда инварианты Фоменко–Цишанга - меченые
молекулы W*, описывающие топологию слоения Лиувилля изоэнергетической поверхно-
сти 𝑄3 таких биллиардов - разбиваются на 2 типа, которые приведены на рисунке 1 и
рисунке 2.
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