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В работе [1] были рассмотрены псевдоевклидовы аналоги известных интегрируемых
систем механики. Топологические и динамические свойства таких систем существенно
отличаются от классических систем в евклидовых пространствах.

Рассмотрим простанство C6 с координатами 𝐽1, 𝐽2, 𝐽3, 𝑥1, 𝑥2, 𝑥3 и выполним преобразо-
вание вида

𝐽1 =
𝐽1
𝑖
, 𝐽2 =

𝐽2
𝑖
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𝑖
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𝑖
, 𝑥3 = 𝑥3

.
При этом скобка Пуассона алгебры Ли 𝑒(3) группы движений евклидова трехмерного

пространства перейдет в скобку алгебры Ли 𝑒(2, 1) группы движений псевдоевклидова
пространства.

Псевдоевклидовым аналогом системы Жуковского будем называть систему, заданную
следующей функцией 𝐻 при помощи скобки Пуассона алгебры 𝑒(2, 1):

𝐻 =
(𝐽1 + 𝜆1)

2

2𝐴1

+
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2
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.

Здесь положительные𝐴1, 2, 3 соответствуют главным моментам инерции, а вектор (𝜆1, 𝜆2, 𝜆3)—-
вектору постоянного гиростатического момента. Данная система интегрируема, и первый
интеграл 𝐾 : {𝐾,𝐻} = 0 имеет вид

𝐾 = 𝐽2
1 + 𝐽2

2 − 𝐽2
3 = 𝑘,

Утверждение 1. Множества критических точек отображения момента псевдо-евклидовой
и евклидовой систем Жуковского совпадают.

Как и для псевдоевклидова аналога случая Эйлера [2], гамильтониан и первый инте-
грал системы Жуковского зависят от только от трех скоростей 𝐽1, 𝐽2, 𝐽3.

Утверждение 2. Класс гомеоморфности пересечения поверхностей 𝑓1 = 𝑎, 𝑓2 = 𝑏 для
фиксированного 𝐽1, 𝐽2, 𝐽3 зависит только от значений 𝑓1 = 𝑎, 𝑓2 = 𝑏,𝐾 = 𝑘.

Тем самым, каждый слой слоения Лиувилля системы в 𝑅6 представляется как расслое-
ние с базой𝐻 = ℎ,𝐾 = 𝑘 в пространстве 𝑅3(𝐽1, 𝐽2, 𝐽3) и слоем 𝑓1 = 𝑎, 𝑓2 = 𝑏 в пространстве
𝑅3(𝑥1, 𝑥2, 𝑥3).

В пространстве 𝑅3(𝐽1, 𝐽2, 𝐽3) опишем тип пересечения двух квадрик 𝐻 = ℎ,𝐾 = 𝑘.
Рассмотрев уровень 𝐾 = 𝑘 и функцию 𝐻 на нем, найдем критические точки.

Утверждение 3. При попарно различных 𝐴1, 𝐴2, 𝐴3 и 𝜆1𝜆2𝜆3 ̸= 0 образ множества
критических точек функции 𝐻 на квадриках 𝐾 = 𝑘 составляет параметрическую кривую
𝑘(𝑡), ℎ(𝑡):
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В нашем докладе мы опишем свойства этой кривой в зависимости от параметров си-
стемы 𝛼 = 𝐴3

𝐴1
, 𝛽 = 𝜆3√

𝜆2
1+𝜆2

2

(моментов инерции и компонент вектора гиростатического

момента) в случае осесимметричного тела: 𝐴1 = 𝐴2.
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