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В теории мартингалов и ее приложениях хорошо известны формулы, позволяющие
для кусочно-постоянного процесса с одним скачком найти его компенсатор относитель-
но специальной фильтрации, как правило, порожденной самим процессом, а также их
обобщения. Именно работы французских математиков Деллашери [2], Мейера [1] и др.
1970-х годов, где была решена эта задача, позволили получить всеобъемлющие форму-
лы для компенсатора мультивариантных точечных процессов. Процессы с одним скачком
составляют основу теорию кредитного риска. Новый импульс теория процессов с одним
скачком получила в статье Хердегена и Херманна [4] в 2016-ом году, где по существу, реша-
лась обратная задача нахождения процесса с одним скачком, с заданным компенсатором.
Оказалось, что в приложениях полезно рассмотреть более общую модель, включающую
упомянутые выше [3]. Однако класс моделей, для которых можно получить аналогичные
явные в определенном смысле формулы, является более широким. Данная работа име-
ет целью выявление классов фильтраций, для которых возможна явная характеризация
основных объектов стохастического анализа - моментов остановки, предсказуемых про-
цессов, мартингалов, локальных мартингалов и сигма-мартингалов.
Одна из задач нашей работы состоит в характеризации этих объектов в моделях филь-
трации с одним скачком. В упомянутой работе Гущина рассматривалась модель, когда
случайность проявляется только в один случайный момент времени. Мы рассматриваем
более общую модель, когда случайность может фигурировать также в начальный момент
времени. К этому случаю сводится анализ модели, порожденной процессом с кусочно-
постоянными траекториями, когда роль начального момента времени играет очередной
скачок процесса. В случае нетривиальной начальной сигма-алгебры согласованный про-
цесс не обязан совпадать с детерминированной функцией до случайного момента времени,
что существенно отличает нашу задачу от рассмотренных. В рамках нашей модели бы-
ли охарактеризованы опциональные и предсказуемые процессы, процессы с ограниченной
вариацией, семимартингалы, сигма-мартингалы и локальные мартингалы.
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