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Давно известно, что в свободной группе неединичный коммутатор не может быть ис-
тинной степенью. В 1981 году Каллером [3] было показано, что произведение двух ком-
мутаторов может быть третьей нетривиальной степенью. Более того, было показано, что
существуют n-ые нетривиальные степени, которые раскладываются в произведение [n/2] +
1 коммутатора. В 1991 Данканом и Хауи [4] было показано, что данная оценка является
точной: в свободном произведении локально индикабельных групп (а значит и в свобод-
ной группе) никакая нетривиальная n-ая степень не может быть разложена в произведение
меньше, чем [n/2] + 1 коммутатора. В 2018 году Ивановым и Клячко [5], и независимо от
них Ченом [2], было показано, что та же самая оценка остается верной и для свободного
произведения произвольных групп без кручения.

В докладе будет дана аналогичная оценка для случая свободного произведения произволь-
ных групп. Оказывается, что в данном случае минимальная возможная коммутаторная
длина нетривиальной n-ой степени равняется [n/2] − [n/N] + 1, где N — это минимальный
возможный порядок (быть может бесконечный) неединичного элемента группы G. Более
того, оказывается, что этот минимум достигается на степенях коммутатора [a, t], где по-
рядок элемента a равен N.

Доклад основан на работах [1, 6].
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