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Наименьшее количество рёбер, достаточное для
гамильтоновости простого графа

1. Если в простом графе на 𝑛 вершинах число рёбер ≥ (𝑛−1)(𝑛−2)
2

+1, то такой граф связен.
2. Существует и единственный с точностью до изоморфизма простой несвязный граф на 𝑛
вершинах с числом рёбер (𝑛−1)(𝑛−2)

2
, и, следовательно, оценка из пункта 1 неуменьшаема.

3. Если в простом графе на 𝑛 вершинах число рёбер ≥ (𝑛−1)(𝑛−2)
2

+ 2, то такой граф га-
мильтонов.
4. Существует негамильтонов граф на 𝑛 вершинах с (𝑛−1)(𝑛−2)

2
+1 ребрами, и, следователь-

но, оценка из пункта 3 неуменьшаема.
5. ∀𝑛 ≥ 6 существует единственный с точностью до изоморфизма простой негамильтонов
граф с 𝑛 вершинами и (𝑛−1)(𝑛−2)

2
+ 1 рёбрами.

Замечание: для 𝑛 = 5 есть два неизоморфных негамильтоновых простых графа (см. ри-
сунок), для 𝑛 = 2, 3, 4 утверждение верно
6. (Гипотеза) В простом графе на 𝑛 вершинах с числом рёбер (𝑛−1)(𝑛−2)

2
+ 2 и вершиной

степени 2 (∀𝑛 ≥ 2 такой граф существует и единственный с точностью до изоморфизма)
число гамильтоновых циклов наименьшее и равно (𝑛− 3)!
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